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UamquamGeometria non nifi in abftra- 
&arum rerum contemplatione verf^tiir , 
nemo tamen erit qui dubitet , quin diffi- 
•cultates plurimx initio Tyronibus occur< 
rentes , ex docendi ratione , & ex elemcntorum raetho* 
doproducantur . Ea enim primum faepe numero tradi* 
tur definitionum ,poftulatiiiim , axiomatum , &prin- 
cipiorum copia ,ut nihil utile,nihil jucundum fibi pol- 
5 liceri pofle videatur. Accedunt propofitiones , . qu* 
cumhincnulliusmomenti fint, illinc difficilHm^xa- 
5 ptu , Tyirones animo cadunt , &a confilio priusaver* 
£ tuntur , quam ideam difcendae difciplin* conceperint * 
** Nonnulli ut hujufmodi auferrent incommodum pbft 

^ quamcunque effentialem propofitionem illius prafti-* 
1 cuift ufum expofuere . Atque hinc uuliiateiuquidera 
geometriae oftenderunt , quin tamen faciliorem tradc* 
rent difcendi methodum.Quumenimomhispropofi- 
tio pra&icum ufum antecedat , mens ad ideas fenfi-» 
biles non accedit , nifi prius maximo labore piunes 
acquifierit abftra&ifliraas . 

Verum quum ad GeometriV originem animad-* 
vertiffem , hoc incommodum ablaturum exiftimavi, 
fi Tyrones utiliori fimul , ac faciliori methodo eru«* 
direntur. Mecum enim animo duxi & difciplinaral 
hanc , uti ^eteras omnes , gradatim fuiffe inftitu- 
tam, &ex aliqua necef&tate primos gradus acquifi-r 
viffe > nec hofce gradus Tyronum vires fuperare , 
quum a Tyronibus primo fa£H intelligantur • 

Hoc prasventus confilioab eo exordiri cenfui,unde 
Georaetria Qriginsm 4ux;it * &principia ejcplicare tu- 

turali 
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turali ill* methodd ~, <fax primoriim Geomitrarum 
fuifle videretur, eas tantummodb-evitans falfas ex* 
perientias , quibus ipfi obnoxii neceflario fuere «. 

Ad primas autem Geometri* propofitioncs inftitu- 
endas aptiorfuifle mihivideturagrorumdimenfioje* 
hac enim hujufcc facultatis habetur origo , quum Geo- 
metria idem fignificet i zc $err<t dimenfto . Audore* 
nonnulli contendunt ^Egyptios prima jecifle Geome^ 
tri«fundamenta , ut agrorum fiiorum limites reftitue* 
reht Nili inundatione deftru&os . Verum etfi nulla his 
Au&oribus haberctur fides , minime tamen dubitari 
poflet, quin primis temporibus homihes methodurri 
dimeticndi > ac dividendi agros inveftigarinr* Quam 
deinde perficere cupientes ex peculiaribus quxftionibu$ 
ad generales inveffigationes fenfim traducti funt. Irt 
qtiibus tandem cujufque magnitudinis rationes exami- 
nantes eam inftituerunt difcipliriam , cujus obje&um 
longius, latiufque pateret eo , quod initio ampkxr 
fuerant; eique nomen primo inditiim fervavere. 

Ne vero in hoc opere longe difcedam ab eorum ve- 
ftigiis , qui primo.Geometriam excoJiiere , Tyronibu* 
principia exponam , a quibus pendere poteftdimenfio 
agrorum , & diftantiarum acceffibilium , five inaccefll- 
bilium&c. Hiric adaiias inveftigationes progrediar, 
quarum ea erit cum primis anaiogia ,ut in ipfis inimo^ 
rentuc Tyrones naturali quadam dai&i cupiditat^ di- 
fcendi,quam deinde utilibus fovens excrcitationibtts 
omnia percurram , qnx jucundiora , atque majoris 
moapenti exiftimantur ifl elementari Geometriar. 
r Nemqj autem mea fetitentia inficiarr poterit hatf 
methodo eos non excitari , qui €x veritatum Geomk* 
tricariim ficcitate aftudiohujusdifcipliti* avertifacil* 
Kme potuiflent satfpcro equidera majpri ufui etiara' 

♦ futu- 



futuram , quum iritelfe&us hujufmodi confuetudine ad 
inquirendum*& ad inveftigandum aifuefcaty Nullam 
enim tradam propofitionem fub theorematum me- 
thodo , qtta fcilicet oftenditur veritas aliqua , quin ad 
iilam inveniendam methodus dcmonftretur . 

Equideroprimi mathematicarum rerum au&oresfub 
theorematum forma eorum inventa nobis tradidere,fi~ 
ye ut admirabiliora vidercntur , five utevitarent in- 
commodum idearum feriem texendi, quibus ad ea per- 
venere . Ceternm mihi profe&o vifum eft opportunius, 
utLe&oresin problematum refolutionefemperexer- 
ceam , in ea fcjlicet quarrenda methodo , qua aut inco- 
gnita veritas inveniatur , aut determinetur ratio inter 
datas,& incognitasmagnitudines ; Cui inharentes Ty- 
rpnes & rationem gradatim percipiant , & faciliorem 
acquirant confuetudinem inveniendi . 

. Verum nolim mihi vitio vertatur in his Gcometri* 
elementis oculorum teftimonio me plurimum fidere^ 
& a gra vioribus demonft rationibus plus atquo difcede» 
re * Etenim eas tantum negligo , que icafunt in prom* 
ptu , up res demonftratione non.egeat, maxirne clemen- 
torum initio , ubi frequentiores occurrunt hujufmodi 
propofitiones $ Perfpe&um enim habeo eos qui aptio- 
rem ad Geometriam intelle&um fortiuntur , qnam 
lubeatiffime ipfius exercitationi indulgere , & conrra 
facillime averti , quum demonftrationibus , ut xta - 
dicam , inutilibus opprimuntur « 

Non autem mirandum , quod Euclides oftendat aut 
duobus circulis fe mutuo fecantibus idem eflfe centrum, 
aut latera trianguli ab altero comprehenfi minora ef- * 
fe lateribus trianguli comprehendentis * Ipfienim res 
eratcum Sophiftis per tinaciffimis , qui clarioribus ve- 
ritatibus obfifterc gloriabantur . Neceffario igitur- 

Geo- 



Geojanetria , ficuti Ldgica* (alctcn&i erat argumeil^ 
tatioaibus, ut inanibus verbis omnis omnino aditus 
clauderetur . Verum *ioh ita res modo fe habet , ineptar 
enimprorfusratiocinatiocenrcndaeft, quarcirca cla^ 
riffimam veritatem vef fatur f immo & huic obfcuri- 
tii&ra, & lettoribus faftidium videtiir afferre. 

Yereor etiara ,.ne cui maxime improbandum vidc a-> 
tur >• quod nonnullas fiJentio prxteream propofitionts * 
qu^ in confuetis elementis aliquem locum obtinent » 
& tantummodo ,pr;ncipia traddm: fundamentalia , 
quum de propoiitionibus agam »'.•.- 

At in hoctra&atu nihil omnino defidefatur , quo 
confiliurn meum compleri poffit , e#que tanttlm omit- 
tuntur propofitiones , qux neque illi ufui funtj, neque 
ad earum faciliorem conducunt intelligentiam , quae 
majoris cenfentur utilitatis • Quod de iis dicam , faf 
erit profe&o uc elementarcs propofitiones , quacillas 
fupponunt, facillime intelligantur . De hoc accura- 
tius inftituam tfa&ationem in Algebr» eleffientis / 
qua? in pofterura p«blici juris faciam * 

Tandem quoniam dimenfionem agrorum adTyr'6-» 
ttum utilitatem felegi , minime v^rdor rie hacc eleffceri-» 
tacum ceteris id genus tra&atibus confutidantun Hoc 
enim iis contingere nullimode poteft, qui fecum aflimo 
reputentagrorum dimenfionem nonefle verum hnjtff- 
cetra£tatusob;e&um,fed occafionera folum exhibere : 
ad principes Geometriac veritates txplicandas ♦ Hartirti 
equidem veritatum confecutionem tavcfczrc potuitfem 
ab hyftorica inftitutione Phyfic*, aut Aftfonomi*,auC 
quarumcunque Mathefeos partium:ataiiarum idearum 
copia , quibus mens diftfaheretur ,'geometricas ideas' 
quodammodo obrniflet , in quarum fola contemplatio- 
ae lc&orem iramorari contendo * 
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D. CLAIRAUT 

ELEMENTA GEOMETRI^E. 

PARS PRIMA. 

De Naturali methodo agros dimetiendi . 

I. 

Quod primo mitiendum fuiffe vidttttr, 
longitudines funt, ae difianti* . 

£T longitudo qusrciimque dimetiatur , 
ex naturali Geometria nobis com- 

__ pertum eft longirudinem dimenlionis 

cogninc cum incognita efle comparandam . 

II. 

Linea te8a eft miaima omnium, au* tater 

duo punBa duci poffunt\ & ideo eft 

menfura diftantue Jnter ipfa. 

Ut diftantia dimetiatur quae dubbus pun- 
£Hs mtcrcipitur , ab uno ad aliud punctum 
ducatur linca recta , ic cum hac dimenfio 
A cogni- 
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cpgnita Qompfettw romnes enim alia? qtuytv 
neceffario taajus , minufye fpatium percurrant ,$ 
Iinea refta lon^iores funt. 
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Refta >Jvper refBam inf/fiens f & in hiutram 
paftem 'iitctinam eji perpendicutafis . 

iab. i . * r * w ptxfiftorum diftantifi t£ * ei Tip^ fc^ 
piiis 4imetien3a eft , quae inter pun&um , & 

Fig. i. lineara invenitur . S*t ex» gr« bomo in flu- 
minis ripa piin&o. £>. conftitutus , qui di- 
ftantiam a pjm&o D. ad ripam AB iftveni- 
re velit . Gertum eft , ut haec diftantia me- 
tiatur, ducendam effe.jineam minorem om- 
nibus reftis DA,DB &c. quae a punfto D 
ad re&atn AB duai poffenfc. Sed haec ?fc&a 
omnium awuma fft e DG,.qu*..qc.bypotheii 
neque in A inclinat , neque in B > ergo ad 
jifflfci quaJ.p^rpendicularis vcksattrt: ;fmenfura! 
cpgnjta compftraittla eft 5 . uD.habeatur diftan- 
tift D»C aLpBft&oD : ad re£tamjA&. Verum 
ut : h^q mwiura fuper liaszm DC oolloce^ 
tur , hujufmodi linea jam dufta fupponi de- 
bet 5 quare methodufc : neceffario inftituenda 
eft ad perpendiculares ducendas. 

•: ' *. v ,* ♦ '- A '. •• •'...< \\i T ->- 

Refianjfifoifr^fl figutfrjuiiuor laterum 
ftbi, invicem perpcndjcularium . r 

•)#••? • • i r . ' > ' ' ' \ ' • * T * '* ! . '■ ' ' ' . 1 

Xi • 1 - • '•- -'* « - • - . •• * • « • • .» -• 

« iQgftrlratftttii vero efl ireftanguium y cu/us qna- 
<euor l^ter^, iqnaiia «fiint * 
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ELEMENTA GEOMETRim < 3 
-*• ficrpiodicularium ^ufus freqiienTiifirnus eft \ F#V. 1. 
Coaaftat cnim c; g. figuris regularibus A B C D * & * 4 
J? G H I , qua* re&attgula* appfllanmr * & qua> 
tuor lateribus fibi invicem perpendicularibtii 
compohnntur y domos conftrui^ Afiridam >cu- 
biculaj:n>uros r, &c* «dificari- .'iv. .-. 

Harum figurarum prima ABCD , cu/os 
quatuor latera xquaiia funt > quadracura com- 
riwryter nuncu|iatat:^ Altera^jrero frGHI-* 
cu/us: oppofita tanttxm latera ®qtiaUa funt j 

reft^nguli nomett.retinet. } " ' « \ 

• • ••, » 

t fl L MoHus perpt&dkttlavetn *xska»di>. I 

• ^an vaiiis multifqife*^^^ pefc* 

penHkulai^etpraftiil^rMfs ?nfiod& e^tteffO eiera re* 
ftam pun&ctf cfeirritti : debst pcrpe*»[iictflari$ ad 
Uxnjcflrbtfiam ,^arfxsi e^ {fot&rpuii&OL inuea- •>•;> 
deoLfnefta perperidrciilaris exckari* # : 
*o5b!fcr • datri pun&o C in re£ta, A B* fexcitan-; f/£, 4. 
da fitre&a GD pfc*pettdicularkad ABj/ltaaj 
refta neque ad A , neqite ad B inclinare de- 
bet . Si igitur fit panfhim C £qitaliter di- 
ftans a punfto A, &B, & re&a G P .in neii^. 
trarri ' partem iacTiriet ', quodcurijque* punarim 
hujus" fe£tae . erit #qua\itef ^fta.^is^a pnn#is 
X\ &',B> foliini .igitiir inveaieridujip Jupefeft 
piinftum P qirocjf skqjjt a I i t<? r (ftftet ab A ] &B *. 
nam liriea QD du&aapim&o C adpun&tim 
jy eniz pefpeadioulans quaefita • ' '--. ? ; ,V 
v Ut : habeaturpuh£tum D^ peirtenttpdo po& 
-v* A z fet 
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fct invcftigari , verum quum hujufmodi incer- 
ta exploratio intelle&ui minime fatisfaciat, 
operae pretium erit methodum clariorem in- 
quirere. 

Quare adhibeatur communis menfura fi- 
ve funis ex. gr. iive circinus pro loci oppor- 
ttinitate. .? 

... Si altera hujus menfurse five funis , fivccir- 
cini extermitas in punfto A maneat , al- 
tera in brbcm circumagatur , habebitur ar- 
cus P DM. Deinde. fi eodem intervallo , co- 
demque modo a pun&o B defcribatur arcus 
QDN, qui in pun&o D primum fecet , D 
crit pun&um quaefitum. 

Etenim D «qualiter diftabit ab A , & B , 
<juum «qualiter pertineat ad arcus P D M , & 
QDN eodem intervallo defcriptos , igiturre- 
ftaCD neque ad A, neque ad B ihclinabit $ 
ergo erit perpendicularis • ad AB. 
£'£•*• Si vero pun&um C non «qualiter diftet ab 
A &B ,* accipiantur aScb aequaliter diftantia & 
punfto C, & ab ipfiscommuniintervallode-> 
fcribantur arciis PDM, QDN* 

VI. 

Circulus eft linea defcripta ab una circini extremi* 
tate in orbem *Qa , altera immobili permanente . 
Ejus ctnttum eft punQum , ubi extremitas circini 
manet immobilis . Radius vero ejl intervallum t 
quo circinus in dejcribendo circulo aperitur . 

F/^.4. Si arcus P D M producatur in O y E, R, 
&c- tffijue ad idem pijn&um P, pcripheria 

i - cir- 



ELEMEMTA GEOMETRIM . 5 
circuli , five cireuhis tantum apellabitur # 
Pars peripheriae, PDM arcus circuli, v 
Punfturn A centrum, 
Et intervallum A D raditis . 
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Diametet dupla efl tadio* 

Omnes reftas , ut D A E , qu« ad circom- 
ferentiam utrinque produfbe per centrum tran- 
feunt , vocantur Diametri , & quum radio du- 
pla? fint, radius interdum femidiamcter nun- 
cupatur. 

'VII. 

Modus perpendicularem demittendt . 

£x methodo excitandi perpendicularem ad * s * ' 
re&am A B > modus eruitur illam demitten- 
di a quocumque pun£k> extra hahc redam 
dato E $ etenim in pun&o jE confiftat extre* 
mitas aut fiJi, aut circini, & datis in refta 
A B duobus pun&is 4, &£, eodem interval- 
Io E b inveniatur , ur in articulo prsceden- 
ti, pun&um D, quod atqualiter ab a&b di- 
ftet ; & a pun&o D ad pun&um E ducatur 
refta DE, haec erit perpendicularis ad AB, 
quum aequaliter diftet ab a & b 7 & in neutram 
partem inclinet. 

VIII. 

Datam re&am bifariam fecari . 

Ex praecedenti operatione feqiiitur fblutio *'*7- 
novi problematis. „-^ 

Ut refta A B bifariam fecetur , a jcentris 
A, &{J quocum«Jue intervallo defcribantur ar- 

A 3 cus 
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cus R E I ^ S Ei? : deircde ;ab iifdcm centris i 
eodem, aut. alioijUolibetintervallodefcriban- 
tur arcus PDM , Q^DN , & ducatur refta 
E D , quaj punfta interfe&ionis £ , & D con- 
;ungat :hasc bifariarp fecabit re&am A B in 
pun&o C . 

;, . • ix. > 

* •■ • • . • •" 

JEx data -refila quadratum conficere . 



Ex praehabita methodo perpendiculares du- 
cendi facile conficiiuitur figurae, quac reftaft- 
gula, & quadrata vocantur, de quibus.inar- 
Ftg> %. ticulo IV. $ nam ut defcribatur quadratum 
ABCD, cujus latera fint aequalia datae re- 
&x K, accipiatur.ex refta GE intervalluni 
AB «quale ' ad . K ; deinde excitentur ( Arti« 
ctilo V. ) l punftis A & B perpendiculares 
AD, BG aequalesadK, & ducatur re&a D G . 

m ' 

.-•'■■•; X. 

•- Reftanguium defcribere data ejus longhudine 
*.'-.. , ac tatitudine. 

F '£ #3# Si inquiratur re&anguitim F G H I , cu;us 
longitudo fit K, &*laticiido Ls accipiatur F 
G aequalis ad K , & excitentur perpendicula- 
res F I , & G H aequaks ad L > deinde duca- 
tur refta HI. 




XI. 
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ELEMENTA GEOMETRIJE^. f. 

XL ' 

Parattel* funt teft<e &qualibu$ femper 
intcrvallis inter ft * diftante* . 

Per datum pun&um ducere paratlelam 
y ad datam re&am . 

. Frequentiffime , . ut in aggeribus , canalibus , 
viis &c. jconftruendis , liaea^parallelae duci de- 
bent, eae videlicbt, quarura intervalla ubique 
perpendkularibus ejufdera longitudinis dime- 
tiantur • Ad eas ducendas nil aptius videtur 
inethodo , . qu* fuperius in re&angulis cotifi- 
ciendis adhibita eft . Sit A B cx. gr. latus Fig.S. 
canalis , aut aggeris , cu;us latitudo effe dp- 
beat C A , five ut qiueftio geometr ke magis > 
& univerfim emmcietur : per punfihrai C du- 
cenda fit refta CD parallela ad ABV Acci- 
jiiatur <juodcmnque pun6him B fuper reftam 
AB, & eodem modo agatur, ac fi data ba- 
Ji AB confticuendum eflet re&angulum AB 
.CD, cujus altitudo elfet ACj Tunc enim 
xc&x C D , & A B etiam in infinitbm pro- 
dufbe femper parallelx erunt, feu quodidera 
-eft, nunquam concurrent. 

XII. 

Menfura reftanguli eft produSum 
altitudinis in bajtm. 

• Quum figurarura reftangularium aiftis , ut 

• diximus, ob earum regularitatemfitfrcqueft- 
, tiflimus, f*pq numero earundem cxtenfio in- 

A 4 qui- 
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quiratur neceffe eft . Erit ex. gr. determinanduin 
quot periftromata neceffaria fint ad cubiculum 
exornandum , five auot jugera contineantur 
in ambitu domus re&anguii formam habentis . 
1 Ad hujufmodi determinationes habendasfa- 

cilior , atque fimplicior methodus videtur com* 
munis menfura , qu* pluries fuperficiei me- 
tiendae applicata, eam integre comple&atur . 
Hujufmodi methodus illi aequivalet , qu* in 
determinanda linearum longitudine tradita eft • 

Verum communis fuperficierum menfura , 
& ipfa manifeftc fuperficies eft, ut menfura 
unius perticse, five pedis quadrati. Hinc re- 
ftangulum metiri idem eft ac numerum de- 
terminare perticarum, aut pedum quadrato- 
rum, qui in ipfius fuperficie continentur. 

Res exemplo clarius, ac minori intelleftm 
conatu percipietur . Sitreftangulum ABCD, 
tjm^g, cujus altitudo fit feptem pedum , & bafis 8.; 
fi hoc confideretur ut divifum in feptem paf- 
tes*, 6, c y d, e, /, g, quarum quatque coa- 
tineat ofto pedes quadratos $ valor rettangu- 
li erit fepties o&o pedes quadrati , ideftquin- 
quaginta fex. 

Interim fi animadvertatur , ut in primis 
calculi' arithmetici elementis , multiplicatio- 
nem duorum numerorum in eo efle fitam * 
ut unus toties accipiatur , quoties unitas in 
alio continetur 1 innotefcet procul dubio per- 
fe&a analogia inter communem multiplica- 
tionem, & operationem qtta re&angulum me- 
titur . Hinc ex multiplicatione numeri perti- 
carum , five pedum altitudinis in numerum per- 

tica- 
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ticarum five pedum bafis deducetur quantitas 
perticarum, feu pedum quadratorum, qui in 
€3 fuperficie continentur. 

XIIL 

Eigur* reBilinem em funt qu<* reSis 
lineis conficiuntur . 

Triangulum eji figura tribus reQis terminata. 

Figursc dimetienda? non femper regulares 
funt , ut re&angula , & tamen earum menfu- 
ra faepe neceffaria eft . Modo enim determi- 
nanda eft extenfio operis in fundo irregulari 
conftituti , modo inquirendum quot jugera con- 
tineantur in fundo irregulariter terminato * 
Opus eft igitur, ut metitis re&angulis dime- 
tiintur figur* , <mx re&angulares non funt • 

Manifeftum eft in praxi totam difficultatem 
efle in figuris re&ilineis metiendis , ut ABG tg ' lQm 
D E , iis nempe qus re&is lineis conficiuntur • 
Etenim fi ager aliquis non nullis lineis ^urvis 
terminetur ," ut Fig. AB CDEFG , line*ifta*'#»* 
adeo divifae , ut error fenfibilis auferatur , ac- 
cipi poterunt , uti linearum re&arum compago. 

His praehabitis etfi propemodum infinita fup 
petant figurarum re&ilinearum genera , onuies 
codem modo metiri poffunt , eas nempe dividen- 
do in figuras trium laterum,qua? triangula com- 
muniter appellantur. Quod fimpliciori modo 
praeftabitur , fi ex quocumque dato pun&o A in 
circuitu figurae ABGDE ducantur reftac AC, 
AD, &c. ad pun£U C, &D &c. 

XIV. 
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XIV, 

Diagonalis reftanguli eft linea , qua ipfom 
dividit in duo iriangula cequalia . 

Modo triangulorum dimenfio quaerenda fu- 
perefh Ut quod ignoratur inre»iwpoffit, nil 
tutius profe&Q quam quay ere ap in re cogni-» 
ta quidpiam fit, quod ad rem coenofcendaip 
reTeratur .' Sed utfupra oftenfum eft , Reftan- 
F/£.i2.gulum ABCD eftrsquale produ&o bafis AB 
in alritudinem GB, & aliunde facile dig^o* 
fcitur figuram tranfvetfaliter fe&am a lin6^a 
A C > qu# diagonalis vocatur , dividi in duo 
triangula sequaJia $ ergo fingula triangulaacqua- 
bunt dimidranv produfti eorum bafis A B, fi- 
vt DC ifl alritudinem C B> five D A . 

Triangula reSang^la ea funt , quomm duo 
laterafibiinvicemfuntperpendicutaria. 

Etfi raro contingat triangula metienda con- 
ftitui duobus lateribus fibi invicem perpendi- 
cularibus, ut triangula ABC, ADG, qu* 
triangula re6fouigula nominantur ; tamen ni- 
hil obftat quiu Grania ad id genus reduci pofr 
fint. 

; Nam fi ex pun£bo A , vertice cujufcumque 
-crianguli ABG demittatur A D perpendicu- 
laris ad bafim BC, triangulam AJBG diyi- 
-fum erit in duo triangula re&angula ABD, 
ADG. 



Trian* 
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Triangulum efi dimidium reftanguli fnper eadim 
bafi , CT in eadem altitudJne con/iityti . T 

Igitur ficuti ex fupradi&is. duo triangula 
A B D , A D G funt dimidia re&an&ulorum 
A E B D , ADCF, triangulum datum A BC 
erit dimidium reftanguli EBCF, di/us bafis 
erit BC, & altitudo A D : Sed quoniarn fm 
perficies re&anguli EBCF xquabit produ-* 
€him ex altkudine EB, five.AD in bafim 
BC, cujus inenfura erit <Kmidiuni produ&ii? 
ex altitudine in bafixnj Trianguli A.BC erit 
dfmidium ptodu&i <ex bafi BC.in perpemsU* v 
cularem A D , trianguli aititudincm . 
- Hinc habetur methodns agros omnes re&is 
iineis terminatos dimetiendi • Etenim nullus 
omnino ager cft, qui ad triangula reduci non 
poffit , & nullum trianguloruni , de cujus vct* 
tice perpendicularis ad bafim rrc^ poflit dc* 
mitri. 

Trisngula fiiper eadem bafi & eadem altitudifii 
* 4 cMfiituta fuperficiem babent eqntikm * : 

V . 

1 

* . . f r • . V <• 

• V 

Cum ex difta methodo arese, &fuperficies 
triangulorum menfiirehtuf tantum ex eorum 
bjafi in altit-udinem , nulia habitarationelon- 
gitudinis laterum , neceffario ftatuitur % ''Hbc 
theorema : Omnia Triangula ut £ C B , A C B , 
qux habent eamdem bafim C B , & xquales al- 

titudines EF , AD, eamdem .Jiabent fupefrfi- 
ciem* '• • • ..■;... ; -\ . i t 

XVI. 
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XVI. 

Ut hoc principium ex quo dimenfio erui- 
tur triangulorum , facilius intelligeretur , la- 
tus illud ut baiis fele&ura fuit , in quod cx 
oppofito vertice caderet perpendicularis : <juod 
profe&o in agrorum dimenfionc femper pra> 
ftari potcft * Sed quoniam in comparatione 
triangulorum eamdem bafim habentium per~ 
jKndiculares cadere poffunt extra triangu- 
*4MS«lum, ut in Fig. 15« neceflario inveftigandum 
videtur an de caeteris triangulis ut BCG hoc 
idem poffit comprobari , an fcilicet fint di» 
midia re&angulorum ECBF eamdem altitu* 
dinem habentium perpendlcularem GH. Ve- 
rum hoc facile demonftratur. Etenim Trian- 
gulum CGH fumma tfiangulorum CGB , 
G B H cft dimidium reftanguli E C H G , hoc 
eft dimidium fummae re&angulorum E C B F , 
FBH6; ergo triangula CGB, GBHfimui 
fumpta funt dimidia reftanguli E C H G > fed 
triangulum G B H eft dimidium reftanguli 
FBHG, ergo propofitum triangulum BCG 
cft dimidium alterius re&anguli ECBF, cb» 
jus bafis eft BC, & altitudo GH. 

XVII. 

Triangula fitper taiem bafi & inter eafdem 

paraltelas conjiituta babent fuper» 

ficiem <equalcm. 

Propofitio in tribus prxcedentibus articu- 
lis demonftrata poteft generaliter hoc modo 

x enun- 
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enunciari : Triangula EBC, ABC, G'BCftff.iA» 
aequalia funt fi fuper eadem bafi B C , & in- 
ter eafdem paralielas EAG, GBH fintcon- 
ftituta j hoc eft fi eorum vertices E , A , G 
fint *in eadem refta EAG parallela ad re- 
ftam CB. Tunc enim ( Artic. XI. ) eorum 
altitudines, fi perpendicularibus dimetiantur, 
invenientur gquales . 

XVIII. 

ParalUlogramma funt figurct quadrHater* , qua* 
rum bina oppoftta latcra funf parallela : & 
dimctiuntur multiplicando corum altitudincm 
in bafim. 

Inter varia figurarum re&ilinearum gene- 
tx quas methodo praecedenti metiri xomper- 
tum eftj nonnulla? figurx funt quae eamdem 
fere habeht regularitatem ac reftangula, ut 
cx. gr. figura ABCD quatudr lateribus t^r-F/^.17. 
min;ita. , & cu;us . bina op^ofita latsra funt 
parallefa . Vocantur Parallelogramma > & ex- 
ceptis reftangulis, facilius quam ceterac figu- 
?x re&iline* dimetiurttur • Si enim paralle- 
logrammum A B C D in duo triangula A ifC , 
A C D dividatur , haec duo tf iangula erunt 
acqualia > ergo ficut quodlibet Horlim triangu- 
lorum erit dimidium produfti ex altitudine 
A F.in bafim BC , ita parallelogrammum 
erit totum produfltum bafi* BG in akitudi^ 

aem AF» ■■■; r' »■-■. 

*" ■ . » . • - . 

XIX. 
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Parallelegxamma fuper eadem bafi & inter 
. ., aafdemfarqlfelas con/iitvtafunt squalia . 

£x diftis fequitur omnia parilldogfamma 
F/^.i8.A'BCD, EBGP fuper eadeih bafi & inter 
M x * eafdem parallelas conftituta eflfeaujualia . Quod 
nulla etiam habita praecedentium ratione fa- 
cile fic oftenditur ~ Nam Earallelogrammum 
ABCD evadat parallelogrammum EBCF 
ff ipfi addftk^'.criangalj|iii : .'l> Gi? , 8c ex tota 
flgura A\BCf vdcmatur. tmn-giriiim ABE : 
tvgo pbficis < <kt©bus tria^gulis DC F , A B £ 
squalibus, parallelogrammum ABCD eam- 
dem retinet extenfionem evadens parallelo- 
g^ammum EBSF .: Ut: aurcm iqualitas ho- 
ruirt duorunfctriangulorum dcmohftretur., hoc 
tttum far- erit' animadyerrtre., iuinfi iatera 
XJS^ Gp «qme. iiac parallela ac B>E, GF, 
^Attikhgrikttt '•■A B>E eflfe ^riingnlum DCF ita> 
cjttodammoda .yiroJapfuniy^ucpunftum A per- 

renerit m> Xfc* ;&i pun&unsE in F. -i 

« ■•.•,. 

».••• *i. ».•. i . 4 ... . ... 

•*.•- » .^< . . ii >. .• .'. . . * 

'->. 1: JJ iC • jJL'A»« • -•' - ■ 5. t 

* .T • ' ' - * 

A . rQligand regutana funi qu<z teftnlnantur 7 
m ..„ ri , Mttim^ mmtBus ayuahter ftfo f 

r>niLn;i :: r> W^-^W^. -.i •> , :<: : - 
* f • Ittte qU04ufe 'figqrae i re#ilihea2 faiilc dito^ 
rifcflttrf ^ttfc 3><aligbna regiiiarca rvocawttir^& 
terminantur aequalibus lateribus eanidem fi* 
bi invicem inclinationem habentibus, ut fi- 

gur* : 
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gh»*A KDEH A BDEF G,A frDiEFG H.lfa.zo. 

Siciiti haruifi figutiarum fbrma vaife, fontes, 2I * 22 * 
aut publica loca conffcrui falent, opcra pr^-j 
tium exiftimo antequam dimetiantur , quomo- 
do defcribantur oftenHcrcL 

' • * • • I. • .1 «.J , . . . . : .... i ; ' 

Citeirii pcriptosria*- dafir»ibairop , « acdivicb^ 
tur m tot partes^ qwo poligtttiQ' adferifoi ve-* 
fint . Dedndfc ^pet ^puaaa A,rB:* D', E qu**F/g.22. 
periphdriarii r dividanti , ' d««anhi?!nrfe£V«ij A?By 
BDj 0E &c; Hi dtffcriberit^poHgiaittin x|uar4 
firum, quod Pfent4g^num^Hi3^ag6ntom, He« 
ptagonum, O^g^nUirivNomgorLum, Deca-e 
gonuih &c. apeMabit&r^, fi <jnitrque 5 Ifex, fe*.; 
pterii , o&o, noveiw,^He«eiiv &fc. ^fbercint: ^qai 



• t 






"pottgomregularis." 

Poligoni regularis i B&eafura haberi poflet 
methodo pro omnibus re&ilineis figuris tra- 
rfitai p- Ar*.' f XIIfci) • Ycrmrt facile iTrtctltgfirur 
b¥et toti • ^i^: ; jfttyccdin .potfe ; fc jtaiigoftinnniifc 
fe^aM*'<t$atfgtt($ dhfidatur , ^nh^mniqra 
Vdrfe*: 4k fcfentfttri${ ©J. ^m'&Tiunuii(:eoiaiiP F# v 22s 
gtiliiril C BB ^.Tg» 4r i&: axlr^fiHi)fi:brduf- 
catur jMfjMiMiyubistorClC^. area hujus tifiani- 
«guli erit -proAi^tfm : e* frafi; B D Jipa4midi§rii 

- - per- 
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perpendicularis C K : ergo fi hoc produdura 
toties fumatur quot funt poligoni latera , ha~ 
bebitur menfura are* totius poligoni , 

XXIII. 

Modus defcribendi triangulum cequilaterum ,' 

qmod videlicet trid latera babet aquatia . 

Si circuli peripheria in tres tantum aequa- 
les partes dividatuf , triangulum habebitur , 
«quilaterum communiter nuncupatum :fi di- 
vidatur in quatuor partes , quadratum habe- 
bitur . Verum hx du* figure poligonorum 
omnium fimpliciflimz fine circuli divifione 
facile defcribi poflunt , ut de quadrato often* 
fum eft ( Art. IX. ) Triangulum autemsqui- 
laterum facile defcribitur fuper datam bafim 
Fig.13.AB , fi ex pun&is A & B ut cegtris defcri- 
bantur arcus D G F & G C H circini interval- 
lo aequali bafi AB, & deinde fi ex pundis iif- 
dem A , B ducantur rejft* A C , B C ad pun« 
dum C , quod eft coramunis feftio arcuum 

DCF, GCH, & vertex trianguli. 

- • « 

XXIV. 

« » • 1 \ * 

Pracdi^ar methodo , qua triangulum acquila-? 
terimi & quadratum omnium poligonorum pr«r 
cipha conficiuntur , addi potfct gepaaetrka 
pentagoni , defciriptio , xtt plures in elementi* 
pfeftitere . Sed quoniam Tyrones quibus fo- 
lis hxc elementa exhibentttr , djfficillime intel- 
ligerent *qua yia progredi «kbuiflfet in inquifi* 

tionc 
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tiorie methodi hujufcemodi figuras efformanf 
di ( quod tamen Algebra facile aflequitur ) 
revocanda erit Pentagoni defcriptio ad alium 
tra&atum , ubi defcriptio quoque tradetur ce- 
terorum poligonprum quae majori laterura ou- 
mero compa&a funt , & qti^ fine Algebrae fub* 
fidio geometrice defcribi non poffent . 

Ex poligonis qax quinque laterum numerum. 
excedunr, & nonnifi ex algebraicocafculode- 
fcribi poffunt, ea excipidebent quafex, 12, 
24 , 48 , & 8 , i&, 32, aut ($4 latera ha- 
bent , cum faciilime ex elementari geometria 
defcribantur, ut in calce hiijus primae partis 
oftendetur . 



XXV- 

Ut agrorum dimenfionisfermo redeat , crnn F ^ t 
agri fep# numero ii fint qui pet operationes 
ex pra*cedentibus methodis inftitutas dimetiri 
non poffint. 

Fac ABCIXE efle agrum aut circuitura 
quendam dknetiendum * Prascedentibus inha>* 
rendo dividendum eflet ABCDE in triangu- 
la ABG, ACD, ADE, quas deinde duftis 
perpendicularibus E F , C H , 9 G metiri de- 
berent . Verum fi in medio A B C D»E pro- 
pter aggerem, fylvam, aut lacum lineae quae 
neceflariae funt ducL non poterunt , quid erit 
agendura ? quomodo hoc incommodum auferri 
poterit? Occurrit primo fpatiura aliquod efle 
feligendum , in quo facile defcribi poffint trian* 
gula squalia > ac fimilia triangulis ABC, 

B ACD 
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ACD &c. Nunc autem examinandum quo-> 
modo hxc trimgula conficiantur . 

XXVI. 

Tribus trianguli lateribus cognitis triangulurrt 
alterum ipfi aquale defcribere . 

F/£.z$;> Primo detur obex in medio triangulo A B C y 
cu;us latera cognofcantur , & defcribendum fit 
in altcro fpatio triangukim ipfi aequale ac fi^ 
F#£. 2 $.mile. Ducaturrefta DE Jateri AB aequalis, 
&*6* & fune, cujus longitudo fit BC, & cujus al~ 
terutra extremitas maneat iri E defcribatur ar- 
cus I F G cuius radjus fit funis •> Deinde alf 
tera fune &quali lateri AC, & alterutra ex- 
tremitate manente jin D defcribatur arcus 
KFH qui primum fecet in F,> tum dfuftis re~ 
6Us DF, & FE fiat triarigulum DEF arqua- 
le ac finiile triangulo A B C . Quod evidens 
icft, narri cum latera DF^ & EF occurrentix 
in F fint aequalia lateribus A C , & B C con* 
;un£Us in C , & bafis D E fit aequalis bafi A B , 
inclinatio re&arum DF, & E F fuper DE 
eadem erit zc inclinatio re&arum A C , & 
B C fuper A B . Si vero fumantur reftse J> 
f E / fubter D E , adhuc idem eft triangulumi 
fed inverfum. 

XXVII. 

><*27- Si autem Trianguli ABC duo tantum la- 

tera cognofcantur v. gr. BA, BC, defcribi 

v non poterit alterum ipfi fcquale ac fimile . 

Nam 
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ftam dato latere DE aequali lateri BC, &tFo$.ifj 
D F aetyiali D A ignorabitur quaenam ipforum * l8 * 
inclinatio efle deberet.» Verum haec aufef- 
tur difficultas fi eadem conftituatur inclina- 
tio lateris DF fuper DE , ac inclinatio la- 
feris A B fuper B C , five geometrice loquen- 
do fi arigulus F D E «qualis fyit angulo ABC; 

XXV III. 
modus defcribendi anguluni alteri tequalems 

- , . , . 

Ut conficiatur apgiilus alteri aequalisfitin* 
ftrumentum a b c duabus regulis confe&um 
quae circum b agi poflint . Hae enim fuper la- 
tera A B ,' & B G pofitas angulum efficient 
squalem angulo laterum AB, & BC; Qua- 
re fic pofita regula bc fuper bafim' DE , ut 
eodem intervallo maftenf e ceritrum b fit in pun- 
ftoD , regula a b ofterfdef inclinatidnejtf ttQtt 
D F , quae cnm refta D E efficiet angiilum F D E 
acqualem angulo ABC. Sed re&a D £ ex hypo- 
thefi ejufdem eft longitttdinis ac re&ai B A 5 ergcr 
tantum pef punfta F & E ducenda f emfariet rc- 
&a F E ut habeatur triangiilum F E D scqua- 
le ac fimile triangulc? ABC. Qux praxis 
hric evidens principium fupponit ; cx longi. 
tudine duorum laterum , & eofum inclina- 
tionc friangulum defefminafi : five , ^uod 
idem cft i triangulum efle alferi aequale , cura 
duo eofum latera ftmt fibi irivicem aequalia , 
& aequalis cft angulus hifcc laf ef ibus ^om^ 
prehenfus. 

8 x XXIX. 



%o D. CLAIRAUT 

XXIX. 

Altejra metbodus defcribendi angulum 
aheri aqualem. 

££•*?• Poffet^ ctiam fieri angulus FDE aequalis 
*°* angulo ABC fequenti methodo. 

Ex centro B quocumque intervallo Ba de- 
fcripto arcu abe, & ex centro B eodem in- 
tervallo defcripto arcu eif, folum inqui- 
rendum erit punftum /, quod ita fit in arcu 
*/'/, uti punftum a erit in arcu cba . 

-^ Hoc autem facile invenietur ope reftx a e 
quae nuncupari folet chorda arcus abe. 

Etenim fi ex centro e intervalloaequalire- 
&x ac defcribatur arcus Ifk , in communi 
fe&ione arcuum*// 3 &^/>& eritpun&umquae- 
fitum /. Hinc per pun&a D & / dufta refta 
D/E angulus FDE aequaliseritangulo ABC. 
Quod evidens eft ( art. XXVI. ) cum trian* 
gula Bac, Dfe fint aequalia ac fimilia. 

XXX. 

Fig.i7. Si efficiendum fit triangulum FDE sequa- 
^***. lc triangulo ABC, cujus unum Jatus BC 
cx. gr. tantiim metiri poffit , adhibehdi funt 
anguli ABC , & ACB. Etenira data refta 
DE aequali re&s B C , fi collocentur re&ae 
FD> & FE ut fimul cum DE eofdem angu- 
los efficiant , qui inter reftas A B & A C 
una cum B C comprehenduntur , triangulum 
FDE ob harum rectarum concurfum «quale 

Sc R- 
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& fimile erit triangulo ABC . Principiuro 
quod hic fupponitur adeo fimplex cft ut <jii«- 
vis demonftratio fupercffe vidcatur « 

XXXI. 

Triangulum Ifofceles eft qudd dtie Utera bahet 
xqualia. Anguli vero inter bcec latira & 
, baftm comprebenft fuht aquales . 

Si cx tribus trianguli ABG latcribus una Fj l-*i* 
bafis BG metiri poffit , & aliunde comper- 
tUm fit triangulum efle ifofcelem, duo fcili* 
cet ipfius latera sequalia efTe, fat erit profe* 
£to ex angulis ABC, AGB unum metiri , 
cum alter fit ipfi neceflario aequalis - Quod 
facile intelligitur animadvertendo quid con-» 
tingerct , fi duo latera A B , A G trianguli 
ABG conftituerentur fuper reftas BD&CE 
additas bafi BG, & fi deinde eorum extre- 
mitates conjungerentur in punfto A : tunc 
enim hxc diio latera ob eorum «qualitatem 
xquale fpatium percurrerent 5 ergo fimuljun* 
&a , acqualiter filper bafim B C efTent iricli- 
nata >• ergo angulus ABG scqualis eflet atn 
gulo ACB- 

XXXIL 

Ut agforum dimenfioni* fermo revocetur * ex 
methodo prarcedenti compertum erit dato in- 
terius quocumque obice, in alterum fpatiunn 
facile traduci pofle omttia triangula, in qux 
fpatium dimeticndum dividitur. 

Sit cx. gr. dimetienda fyl va A B C D E F G • Fig^i. 

B 3 Gan- * 
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Conftruatur triangulum quod fit ajquaic triaijb; 
gulo ABG : qupd praeftari potcrit quin ad 
medium triangulum accedendum fit , metien- 
do videlicet duo latera AB, BC, & eorum 
angulum C B A . Ex hoc triangulo innote- 
fcet angjilus BCA, §c longitudo lateris AG> 
atque ex dimenfipne extefni lateris DG la- 
tera DG , & G A in triangulo GAD inve- 
nientur. Angulus yero DCA innptefcet de~ 
/tf-3 *• fcjribendo angulum JKL aequalem angulo 
^^•JDCB, .& angulum LKO asqualem angulo 
BCA : atque hinc jreliquus angulus IKO 
£qualis erit quasfito angulo DCA. 

Determinato triangulo ADC ex duobus 
lateribus D G * & CA, & eorum angulo 
DCA, cpgnofcetur pariter priangulum DAGj 
jk totius figurse reliquuno • 



/ 



XXXIII. 



In explicata methodp pro pra&ica agrorunj 
diijienfioije in quibus lirieae rt&x duci non 
pofTunt plurimaj priuntur difficultatps s raro 
€nim fpatium accomodatum invenietur, ubi 
triangula defcribi poffint aequalia triangulds 
dimetientis : quo etiam jnvento, nimia ta- 
men laterum longitudo operatipnes reddit dif- 
ficiliores . Maxirpum pnijn incompdum , iffi T 
mq forfan impoffibile eflet fiipej- datam re? 
,&am ex pun&o vei <quingentis perticis diffir 
t& perpendiqilarrem dimittere, Inveftiganda 
eft igitur methpdus , qua hujufmodi operatio- 
. j&es aptius *pr«ftari cjueaint % ,. 

H*c 
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• Hsec autem facile menti occurrit. Defcri- Fjg.fy 
batur figura abcde fimilis majori metiendae^ 3S- 
ABCDE, <& ab ex. gr. latus minoris figu- 
rae (it centum digitorum fi latus AB fitcen- 
tum perticarum , & larus b c quadraginta quin- 
que digitorum fi BC fit quadraginta quin- 
que perticarum. Tunc enim fi extenfio mi- 
noris figurac abcde fit tfoooo* quadratorum 
digitorum , extenfio majoris ABCDE erit 
4k>ooo. perticarum quadratarum . At y ero ih- 
veftigandum eft primo in quo fita -fit figu- 
raruta fimilitudo f 

XX XIV. 



Ia quo fita fit pgurarum ftmilitudo * 

- Facile intclligitur fimilitudinem figurarum 
ABCDE, abcde in eo efle ut anguli A, 
B,C, D, E ma/oris figur* aequales fint an- 
gulki, b, c, d> e minoris, & latera a, b 9 
bcj cd &c. minoris tot partes/> contineant, 
quot in lateribus AB, BG, CD &c. majo- 
>ris partes P continentur . 

XXXV. 

4 

Hinc apud Geometras harum figurarum fi- 
miiitudo in eo eft ut latera AB, BC, CD * 
&c. fint proportionalia lateribus abj bc % cd 
&c. five utlatus AB eodem modo contineat 
a b , ac B C continet / c &c. five ut A B fit 
tantx magnitudinis relate ad ab, ac BC re- 
lato ad bc &c. fiv* etiam ut eadem fit tz* 

B 4 tio 
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tio inter A B & a b , ac inter B C & b c &c. 
five tandemut AB fit ad ab quemadmodura 
BC cft ad k &c. Qu# varia? loquendi ratio- 
nes ignorand* non funt ut Geometrarum fer- 
mo percipiatur . 

XXXVI. 

Modus defctibendi figuram alteri Jimilerh . 

' Habita figurarum fimilitudine inquirendum 
eft qua naturali methodo figura alteri fimi- 
lis defcribi poffit. Qua de re concipiatur De- 
lineator qui figuram alteri fimilem & mino- 
rem velit exhibere. Primum latere ab exhi- 
bet bafim AB figurae ABGDE , & fic in- 
clinat fuper ab latera ae^ & bc> qiiemad- 
modum A E & B G fuper A B inclihantur fef- 
fciens ut Iongitudines laterum *e> Sc.bc fint 
ad ab , ficut loagitudines laterum AE, & 
BC funt ad ABj hoc eft fi AE ex. gr» eft 
dimidium lateris AB defcribit ae aequaledi* 
I midio Jateris ab, Quod idem peragit in de- 
terminanda ratione longitudinis ic ad BC. 
Sic determinatis punftis e & c ducit duas re- 
ftas e4, & cd , quas fuper e a & cb ita in- 
clinatquemadmodum ED& CD inclinantur 
faper EA, & CB : deinde his fe&is produ- 
&is donec concurrant in d perficit figuram 
abcde. 

XXXVII. 

Si hfcc conftru&io confideretur perfpe&um 
crit eam iniiiti tantum aequaUtati angulorum 

E, A, 



$ 
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E, A, B, C, & *, 4, b, c 9 & proportiona- 
litati laterum E A , A B , B G ad ea , a i , £ c, 
& fic figuram perfici <juin angulus d, confti- 
tutus fit aequalis angulo D, nec* Iatera ed f 
cd proportionalia lateribus ED, CD. Qua- 
propter dubitari poffet an angulus d «qualis 
effet angulo D , & latera ed, cd proportio* 
nalia lateribus E D , CD, ideoque an figu- 
ra abcde effet figurae ABCDE petfe&e fi* 
milis . Hoc autem dubium fola experientia 
evanefcet. Ceterum fi vel leviter res perpen- 
datur innotefcet profe&o ex relativa «quali- 
tate quatuor angulorum E, A, B, C , & 
*, a> b, c , & ex proportione trium Iaterum 
EA , AB, BC ad ea, ab, bc oriri necef- 
fario «qualitatem angulorum, D,tf, &pro> 
portionem laterum ED, CD, & ed, cd. 

Interihi ut h«c tollatur fufpicio pftenden- 
dum^eft conditiones omnes qu^s figurarum fi- 
militudo requirit ex fe invicem necefTario 

Sendere : <juod facile praeftabitur examinan- 
o triangUla ^uae figurarum omnitim fimpli- 
ciffima funt/ & in omnium conftruftione in- 
veniuntur ; h^c enim contemplatione duce- 
raur ad omnei figurarum fimiliumpropri^ta* 
tes & ufus inveftigandos . 

XXXVIII. 

Si duo anguli unius trianguli aquales fint 

duobus alterius trianguli tertii 

quoque erunt itquales. 

Fac fupcr b*Hm ab dcfcribi triangulum pM* 

abc 
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& i. abc datis folum angulis cab y cb a seqiialir' 

^•?-,bus angulis CAB, CBA trianguli ABC, 

tertius angulus acb erit aequalis tertioangu* 

io acb; , 

*" Nam /i ita fittriajigulum .* £c fupe* trian- 
gulum ABC coHoc^tum, ixt a fit fuper A , 
a b fuper A B , & a c fuper AC, manifefte 
cb erit parailela ad CB, quialatas cb pro* 
du&um nunquami occurrere poflet in GB, 
quin hae dux re&# inaequaJiter eflent fupec 
AB inclinatx , & confequenter anguli cba^ 
&,CB.A inaequales. Quod tontra hypothefim 
fffet. . ' • * ' 

SicutJ ex «qualitate angulorum cba 9 j& 
CB A fequitur reftas *£, & CB efle paral- 
leUs , five aequediftantes , ita ex hac aequali- 
tate diftantix fequitur angulos Acb> AC^ 
fcquales effe. Quod erat demonftrandum ? 

XX3tlX. 

t t • 

Dw trianguUt quorum anguli fupt fibi invicerif 

0$W*l** > babent Utera propertionalia . 

* O.ftendendum modo latera duorum trian- 

gulorum acb , & ACB eofdera angulos faa-i 

bentium efle proportionalia - * 

Ut noftra mentis ideae certis limitibus fir- 

mentur , fac a b eflfe dimidiunj A B } oftcn- 

desdunj erit ac eue quoque dimidium late- 

ris AC, & bc lateris 3C. Quare |ic collo- 

cato acb (Art. prasced.) ut fit etiam Acb, 

fi ducatur c g parallela ad AB certum erit 

. hanc re&am «qualem fore re&ae b B 1 five 

- • Ab y 
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A^i & £B squalem reftae cb. Sed datisan* 
gulis cg£, & Ccg aequalibus angulis ^A, 
& cAb> triangulum Ccg aequale erit trian- 
gulo cAb ( Art. XXX.) : ergo latus .Cc *- 
quale erit lateri Ac , & jC^ aequale lateri T f^ x * 
* £ five g B i ergo Ac five ac dimidiiim erito* ». 
lateris AC, Sc cb dimidium lateris CB- T***h 

Si a b ter quater in A B contineretur 
facile vquoque .oftenderetur toties a c in A C , 
x Sc cb in CB continerx; Nam ex punftk di- 
vifionis b , f y bafis AB duftis b c, / b jad 
B C parallelis collpcari poffent in A C tria 
quatnor &c. triangula , Acb, cbg^ hCi V> 
qualia triangulo pc b. 

f yerum ix a b non ^adacquate fed Ws e. g- T ^ 3 j* 
cum dimidio in AB contineretur , oftende-^ ^ * 
retur quque a c in A C , & b c in BG bisTi*. 2. 
cum dimidio contineri . Etenim poflfis irt 
AC per parallelas fic, fb duobus triangulis 
Acb\ cbg triangulo acb aequalibus , adhuc 
inter duas parallelas bf & CB. coUocari pof- 
fet itriangulum C b i , cujus latera effent 4i- 
midium laterum trianguli cAfi. Quod evi. 
dens eft cum ex hypothefi /B £fl*ctdimidiuin 
lateris Ab, & bafis bi trianguli Cbi a*qiiii* 
lis effet bafi'/B ob parallelas bf &c CBr 
Ergo uniyerfim duo triangula A B C , a bc 
eofdem angulos habentia .& vocata fimilia , 
hajbent latera proportionalia , five qupd idiwn 
cft , latera A B , 3 C , A C unius trianguli 
ABC continent tot partes P quot in lateri- 
bus ab y bc , ac alterius trianguli abc f»ar- 
\t% p continentur* P enim eft pes aiu pertiv 

ca 
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fca five univerfim Scala qua triangulam A B C » 
9c p <jqa triangulum abc fuere conftru&a « 

XI> 

Ex dcmonftrata propofitione oritur foluti* 
fequentis Problematis , quod pra&ice maxi- 
m* erit utilitatis» 

%eflam dividere in quemlibet numerum 
partium &qualium. 

t>ividenda fit quaelibet refta in datum nu« 
merum partium aequalium. Hoc profe&o per* 
tentando • praftari poflet , at numquam fatis 
tute, ut geometrica fert demonftnttio. 
£'£•'• Sit ex. gr< dividenda refta AB in tres ** 
•*• quales partes. Ducatur primo re£ta indefini-* 
ti ACj qua? cum A B qUemcumque angulum 
efficiat • Deindfe acceptis in hac re&a quo~ 
cumque Circini intervallo tribus aequalibus par- 
tibus Ac, cb,bc> ducatur refta CBi ctii du- 
cantur parallelae cb f bf^Tum reftaAB fe&a 
in punftis b &/ , in tfes aequales partes crit 
divifa. Qjiod evidens eft ex articulo prarce- 
denti ♦ 

XLL 

Quid fit quarta preportionalh tribus refti/ , 
& quomodo inveniatur . 

Si qua re&a dividenda fit in partes inadar- 
quatas , ut bis c6m dimidio , five ter cum 

quar- 
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quarta parte ; aut univerfim fi re&a A B itz Fjg» i* 
fit dividenda in punfto b ut A B fit ad A > T * M * 
ficut NO eft adMQ^, conftat folutionem 
ctiam hujus problematis ex articulo xxxix. 
pendere , hoc eft ex pun&o A re&am quam- 
cumque ducendam efle , & acceptis in ipfa par- 
tibus Ac&AC aequalibus ad M Q^& N O def- 
cribendam efle c b parallelam ad C B . Tunc 
enim pun&um b erit punftum quaefitum . 

Hoc problema a Geometris fic afferri fo- 
Jet: Tribus latis reftis N<p, MQ^, ABquar* 
tara proportionalem invenire. 

XLIL 

Altitudines trianguloYum fimilium lateribus 

funt proportionalcs . 

Datis duobus fimilibus triangulis ^ArBC ., Fig.4. 
sbc evidens cft non folum eoruirUtetera elfe ^ 
proportionalia , verum & perpendiculares CF, 
cf ex verticibus C , c fuper bafes AB, 4* 
demiflas eamdem habere proportionem ac la- 
teraj quod ita facile ex pr«cedentibus often- 
ditur ut hac in re diutius immorari fuperfiu 

XLIIL 

Quod] vero pertinet ad fimilia triangula 
ABC, abc compertum eft *ream primi con- 
tinere tot quadfata X menfura P confe&a * 
quot quadrata * menfura p conftru&a in a- 
rea altcrius continentur. Nam ficuti in CF 

& 
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& AB, art. prac. , tot funt partes P , quot 
ia */& ab continentur partes />, ita dimen- 
fia trianguli ABG, fcilicet difnidium produ- 
£ti ex CF iri AB art. xiv.- , idem erit nu- 
merus ac dimidium produ&i ex cfin ab , 
tfuod eft dimenfio tmnguli abci hoc tarnen 
difcrimine ut quadrata X conftituant produ- 
&iurir^ex.CF in A B per partes Priumeratum, 
& quadrata x produ&um efficiant ex cf in a b 
♦fupputaturri per partes />.« 

XLIV, 

« 

Areai Triangulorum fimilium funt inter fe ui 
quadrata laterum bomologorum* 

Ex his quae de triarigulorum fimilium di- 
menfione difta funt , oftenditur propofitio quae 
iri Ge&metriae elementis fic fofet cnunciari : 
Trianguld: fimilii ABC, abc furit inter fe ut 
«Jii&drata ABDE , abde laterum homologo- 
irum AB, ab. 

Hoc' ex: pracedenti articulo neceffario fequi- 
iiit< Etenim datis tot X inquadrato ABDE, 
^uot x m quadrato abde dontinentur, manir 
feftum eft duos nurrieros quadratorutri X ex 
quibus intelligitur ratio ;trianguli ABC ad 
quadratum ABDE eosdem effe ac niimeros 
qUadratorum x rationem trianguli a b c ad 
quadrltum abde exprimentes s five quod idero 
eft * triarigulum A3C effe ad quadratuni 
ABt>E , ut trianguluni abc ad quadratuitf 
tbde* 

. l, Hinc 
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Hiftc fequitur, fi latus AB ex. gr. fit diw 
f>Ium lateris ab, triangulum ACB efTe qua- 
druplum trianguli *c£,&fiABfit triplum 
lateris ab , triangulum ACB novem majus 
efle triangulo acb &c. Nam latus AB cfffc 
non poteft duplum lateris a b quiri quadra- 
tiim A B D E fit quadruplum quadrati abde &c& 

XLV» 

* 

Proprietates figurarum fimilium exproprietati-* 
bus triangulorum Jimilium deduEla . 

gm 

Ut ex triangulis fimilibus ad ceteras ngu-F^.34^ 
fas prbgrediatur , fac cuique triangulo fimi-35' T *** 
lis ABD ,abd addi duo triangula ABE &*• 
BDC , ade Hc bdC) quorum 1 prima ceteris 
fint fimilia .- Innotefcet in totis figuris A B C 
t DE,abcde*i 

Primo angulos A, B, C, D,E eosdem eflc 
ac angulos a, bj c, d, e; finguli enim effi- 
cient aut angulos triangulorum fimilium fibi 
invicem refpondentes , aut ex refponddntibus 
compofitps * - 

Innotefcet fecundo rationem laterum ho* 
iriologorum aut fibi invicem refpondentium 
DEj d e 9 BC, b c &c. figuraf um fimilium 
ABCDE,- abcde eamdem neCeflario efle ; 
hoc eft fi P «• gr.' toties contftieatur in A B , 
quoties p eft in ab, P & p «quaiiter coiatineri 
in quibufcumque lateribus homologi* D"E* & 
de. Nam proter fimilitudinem triangulorum 
ABD, abd ita erit P in AD , ut p in ad.< 

* Ergo 
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Ergo fumptis his lateribus ut bafibus triangu- 
lorum fimilium ADE , ade, idem erit nu- 
merus partium P in latcre DE, ac numerus 
partium p in de. 

Tertio coriftabit etiam fi in his duabus fi- 
guris ducantur re£tae fibi refpondentes utCE, 
ce, five perpendicular£s DF, df, &c* hujuf- 
raodi reftas eamdem habere inter fe ratio- 
nem , ac latera homologa . 

Igitur figurae ABCDE, abcd e erunt per» 
fe&e fimites. 

« 

XLVI. 

Defcripta figura abcde perfe&e fimili figu» 
rx ABCDE, fi altera perfe&e fcqualis figu- 
rx abcde , & confequenter fimilis figurae A3 
CDE defcribi velit, non omnia latera , ne- 
que anguli omnes figurae abcde metiendi funr, 
fed fumptis tantum ex. gr. tribus lateribus ab y 
ea, £c,& quatuor angulis e,a y b> c defcribi 
poteft eadem figura abcde fimilis figurae AB 
GDE. Atque hinc 'profe&o adaequate often* 
ditur quod folummodo prsefuppofitum fuit Am 
XXXVII. Ultcrius autem procedi poteft ; di- 
verfe enim componuntur quantitates angulo* 
rum & reftarum qus neceflario in quacunv- 
que figura metiri debent, ut altera ipfi pro^ 
portionalis defcribatur . Attamen hxc profo- 
fiori methodo pertra&ando Leftoris mens ul-* 
tra fatigaretur . 
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XLVII. 

1 * • » 

Are* figurarum ftmilium funt inter fi ut g**. 
drata laPerum b^mologoYum . 

Simili ratione ac in Articalo XLIIL» oftcn- 
ditur numerum quadrarorum X, in figura AB 
C D E eumdem efle ac nurnjerum quadrato- 
rum # in tkcde , & fic areas figurarum fi-, 
milium effe i&ter fe ut quadrata latcrura h<> 
mologorum . 

XLVIPI. 

Figune fimiles non> differunt inter fe nifi e% 
fcalis quibus confeEltt funt . 

Quod de figuris fimilibus<ii£him fuit ad hoc y 
unum principium revocari poteft : figuras fi* 
miles inter fe non differre nifi ex fcalis qui* 
bus confe£te (unt* 

X.LIX. 

* t 

t 

. Utj interim meliu^ appareat triangulonan» 
fimilium & redu&ionum ufus ad habendam 
agrorum dimenfionem in quibus commode per- 
agi non poteft , fac A B C D E F effe circui- Ft $ff 
n*m vivarii aut lacus &c cujus extenfio fitde- £ * * 
tenpiinanda . Primum inquiratur quot perticae 
in uno^laxcrc ex. gr. FE contineantur . Dein- 
de fumpta quaoumque fcala defcribatur fuper 
papiro re&a fe aequalis tot fcalae partibus quot 

C per- 
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perticae in F E continentur . Poftea effe&isf an-^ 
gulis d ef> dfe sequalibus angulis D E F , D F E / 
habebitur trianguluni edfi in hoc ducatur eg 
pfcrpefidiciilaf is ad df\ & ' deinde reftis df y 
& eg fcala rrietitis , concludi poterit tot redu- . 
ftas partes in his reftis contineri , quot per- 
ticas contihent DF* &EG.* & tandem mul- 
tiplicfcto DF in dimidium lateris E G habe^ 
bitur quantitas triangiili E D F ; eodemque mo- 
do metitis ceteris triangulis D C F , BCFj 
A&F area totius figurae determinabitur . 

L 

Modus dimetiendi diflantiam loci inac- ' 

cejftbitis* * 

Sa?pe numero corinngit ut quis metiri de*> 
t>eat diftantiam alicujus loci <|uo accedete ne- 
tjueat a locq F iibi ftioratur ; Problema novuiri 
tJft, cu/its fblutio data eft articulo praecedeh* 
ti. Etenim quoniam fola fimilitiidine triangu* 
loriim def\ &DEF metitiim fuitDF, evi- 
4ens eft itietita qiiarumijue bafi EF, & expun- 
&is F & E cogriito pun&o D, problema efle 
!refolutum > hoc eft cognofci diftantiam FI>. 

Lt 

Fig.i/ Ufus paftkuTaniim inftrhmehtoruhi ixtb A r 

t^.*. quod( Att.XXVHI-) ex duabusregulis compofi- 

tum ^ft ronjunftis ih punftb A cfrcum quod agi 

poffunt , phiribus erlroribusrbbnoxitim videtur . 

Modo cnifh anguli aperitfo in translationt 

/pfiu* 
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ipfius inftf umenti aliquantam mutabitur > M<v 
do fofma qu* Inftrumento danda eft ut ejus 
iifus facilior reddatur y impediet ne plano aph? 
£licari £offit ubi reduftio eft facienda . 

Mis addefedum qtiemcumque angulum B A C 
hocmodo fumptrira fequifere ut iteruto iriftfii* 
ifieritttrri fuper papiriim tninsfef atur » riec ali- 
ief diibs anijulos compafari pofle cjuam tinum 
fuper alterum colldcando , quin tamen hujiif- 
modi methodo neque acciirata eorura ratid , 
heque corurti iriagnitudo abfoluta dignofci 
poffit * 

iif. 

AuguU nknfurd efi arcui Circuli ab anguli Uteri* 

bui contprtbenfut 4 ? . 

Neccflario igituf inquirenda angulorum a- 
jttior ac determinata menfura, fkuti in tra^ 
#atiorie longitudinum pfncftituiri eft* H*c au- 
tem, facile invenitur • . Nairi pofitjt A b imiriokFtf.** 
bilij fi ipfi applicetur latiis A c quodi deinde Tabjt4 
igatur cif cum A , mahifefte patet , pqfito ca- 
lamo vel ftilor ex haemitite iiftcf cdnfe#o in ex- 
tfemitate c fegufae mobil is A c y qfio fenfibiln 
f eddatuf via pun&i c , patet iriqtiam hii/ufmb* 
di viam quar ircus Girculi erit , oftendere an- 
guli menfuram ex qiiaoimqiie pafticulari ape- 
ritiorie laterum A b* A c: hocefipropcef Cir- 
ciili pef ipheriam cuique aperitioni duplx , tri^ 
p\x , atxt quadrupls aperitionis c A b neceifav 
rio refpondere arcum duplum ,• triplum , aiic 
^UadrupIiira arcus cb< 
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Fac igitur peripheriam bcdfg ex intcgrfc 
revolutione punfti c defcriptam dividi in quem- 
ciimque numerum partium «qualiura , nume~ 
rus partium quas continebit arcus a re&is A 
c , A b comprehenfus , metietur perfe&e ha- 
tx\rn linearum aperitionem , five carum angu- 
lum c A b. 

i- • " LIIL 

Circulus dividitur in 360. gradus : quifque 
gradus in 6o. minuta &c. 

Geometrae dividunt Girculum in 3^0. par-» 
tes , -quas gracius appellant , quemcumque grav 
dum in 5o. minuta, & quodcuraque minutum 
in 60. fecunda &c. Ita angulus b A c ex. gr. 
habebit 70. gradus & 20. minuta, fi arcm b 
C e;us menfura continebit 70. gradus ex 3^0. 
circuli gradibus, & partes 20. ex unius gra- 
!.'"-. dus partibus fexagefimis . 

LIV- 

Angulus reStus babet 90. gradus , & ejus latera 
funt fibi invicem perpendicularia . 

F/tf.i<v Hinc fequitur angulum C A B habentem 90. 

Tab.%. gradus, & communiter vocatum re&ura , eum 
efle , cu/us latera AC, & A B comprehendunt 
quadrantem Peripheriac B C $c fibi invicem 
nmt perpendicularia ♦ 
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LV. 

^ Angulus aeutus eft mimr reffo* 

Angulns minor angulo rcfto , five minus 
continens quam 90. gradtts vocatur acutus : ut 
anguli CAB,FAG,EAG. £*•»- 

XVI* .;\ 

Avgulus obtufus major eft anguh reQo «. 

Gontra anguhis obtufus vocatur <jui plps 
<P*am nonaginta continet gradus* ut FAB* . 

/' '. ■ ■ : 

, * LVIL - . - - V " ., 

Summa , angulorum qui ab una veBa fitper quam* 
cumque re&am ejftciun$ur y & quorutn mnium 
idem eft vertex, aqualis eft gradibusita. 

Evidens eft ompes angalos ttt GAI? , V A E x 
EAC, CAB, qui ab una refta fuper rqftam 
GB effici poffunt , & quorum otnaium idei% 
eft vertex A fimul fumptos arquales eife gra^ 
dibus 180., five duobus angulw tt&h tx fe~ 
miperipheria metitis. - w , , s .-. 

LV/III. ,-.-.:"r i . :.'■.. "' 

Omnes anguli qui circa idem puh&uM titiflitvl 
poffunt , aquales /untjimuf juhipti ■ '/ J 
quatmreM*. '. 

Pariter fumma omniom. angttlorUm . EAF,£/#.i». 
F A B, B A C ,C A D ,D A E <mi cifca |>Unaum m *• 

C 3 A 
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A CPJPOiuncm eorum vertkem effici ppffuijr 
fequalis cft gradibus 300., fivequatuoj: *ng?h 
lis reftis raetitis exj intcgr^ peripheria $ G 

DEF. 

i 

W/itf infirumnti quod fetnicirculus vocatttr , #4 
dignofctndm Mgnli magnjtutintm . 

Cum pftenfum fit paftes circuli efle 2ngu« 
foram mepfuram, nunc inveftigsoduna eft .quo* 
modo deterjninentur gradu* in anguio dime* 
tiendo contcnti, 
rig.ii f Adhibcjur inftriirniptotfliii I f quod femicir- 
T*te, culjis vpcajur, fc copiponitur tx duabus &)piz* 
libiis reguljs iit E A C , D A B in pun#P A der 
cuffad?,. <Hiarum im* circumA nioveri poteft , 
altera PB immobilis permanet, j& eftdiame- 
l«r femicirculi DCB in ?8o f g»dus dfVifiSfc, 
Si itaque inveftig^ndfis angnlus quem intcr. 
cipiunt dufc line* relfac du£tg tx lotto inye^ 
ftigantisad dup qiwecmpque pbjefta F, O, 
rta cPHocetur regula immobilis D A 3 « pcu- 
Jus fitus in D per dup foraiQin* D $c 3 attin-* 
gat ob/eftum F . Pcinde jmipobili manente 
inftrumepto , movatuf /tfggla E C dpnec pcu- 
taf .fiftft % £ per fpramina E& C .attingat aU 
terunTobjlc^PW Cm £ c £ u ?)9 ^aec wobilis regu- 
la indicabit in femifirculb in gradus divijo , 
qupt gradus aut minut^ ih propofito angufp 
fi &Tr tototinnnmx . -./'■ 



s 
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UJus injirumenti quo efficitur angulus qui datum 
numerum graduum coasneat . 

: Si in papyro angulus defcnbeadws fit <qui da- 
tum numerum graduum cantiaeat, adhibctui 
inftrumehtutn K in 180. gradm diyifum. EfF/^14. 
pofito eentro A fuper venicemi aoguli defcri*T**. a. 
bendi & rc&a A £ fuper reftam A G qu* fit* 
mitur ut umun anguli latus, a punfto C in» 
dicantur gradus quos angulus propofitus defaec 
continere ♦ D$inde ex hoc pun£fr> ad centrum 
A du&a iinea ACO, habetue angulusOAG 
eontinens datum numeruiq gradutun» 

- Si itaque fi^pcr bafim F Q ia papyro defcri* 
bendum fit triangulum F Q H fimilc triangu-» ?£$h 
lo.ABC in agro coriftituto , fcmicirculi opcT^. i! 
digpofcatur <juot gradus quique angulusCAB, 
GBA contineat . Deinde fient angtUi H F G , 
& HGF *<piale* angulis CAB, 8?CBA.,'k 
tunc habcbitur triangulum F Q H finlile triao* 
gulo ABG, cum punftum H, in <juod larcr*. 
FH, GH concurrunt, & angulus.F HG jici 
cefiario ex operatione determinentw • 

Sicuti ex diftis. praftice plurirai intereft uc 
anguli accurate dimetiantur , ppn fojum per- 

C 4 fe&io* m 
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feftioribus inftrumentis hoc praftetur neceife 
eft, fed etiam invfenienda eft methodus , qua 
eorum dimeufio probari poffit , & corrigi fi 
oporteat. Hisec autem methodus facilis eu 8c 
fimplex . Sit deouo triangulum A B C . Com- 
pertum eft magnitudinem anguli C oriri ex 
j&iagnitudine anjjulorum A , & B. Ercnim au- 
&h hifce angulis five imminutis , ,* inclinatio li- 
• • nearum > A C , BC mutaretur , & eonfequenter 
ezivan angtflus C. Sed fi hic angulus pendec 
a magaitudine angulorum A, & B* numerusr 
graduum quos angirfi A , &B cbntinent, de^ 
terminabit numetum graduum qui ab angulo 
C cotatineri debent. Ergo ex hujufeem^di me- 
thodo opefaf kines probari poterurit , quibus> 
anguli A, & B fuere determinati . Certum 
enim erit angulos A-» &Bexafte metitoscflfe, 
fi metito deinde angulo C numyus graduum 
iri ipfo inveniarar cjui ad eum pro^magnit^ 
;; r ; diae :angulorum Ay& B pertinebitv ^ 

U . , v *Ut ' intelligatur ' quomodo ex*. magriitudincl 
angtilorum A. v -& B deduci poffit magnitudo 
^iiguli O, inveftigetur quid ei-conringeret fi 
lifcear- A G , BC autfibi invicem accederent r 
F'g-*7' aot difcettefent a fe invicem . Fac ex. gr. B C 
Tah ' 2 *ci6omhcuvid<) punftum 8 difcedefe ab AB iit 
accedat 'ad ♦ B E ; .evidens eft anguhim B aperi- 
r i dum mfcvstur ^B C ■? & coatra : angulum C 
magis magifque contrahi . Ex quo cognofci po- 
terit in hac hypothefi imminutionem anguli 
C aequalem efle augmehto anguli B , & fic, 
fummam trium aflgulorum A , B , C eacb-* 
denr fcmper xffc <juacumque data inclinatio* 
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•i» lincafum A C, B C fuper lineam AE . ' 

LXIIL '""' 

jftj^ uli altemi funt anguli oppofiti qui conficiuu* 

tur utrinque a ref&atinea fupet duas 

paralletas du8a : & funt tqualts* 



» 1 



Nam fi dneatut ID parallela ad AC , ift«>F/£.x8k 
teHigetut pririio Angulos A f C B , \& G'BD,T*ta» 
qiti vocantur alterni efle aequales . Quod evi* 
denseft': cum enim re£i« AC, & IBfint pa« 
raflelfc, erunt acqualiter iticlinatae fuper C B O , Sc 
ideo angulus I B O aequalis erit anguio AvC B * 
fed angulus I B O aequalis eft angulo C B D , cum 
linea I D ift neutram partem fuper C O 5 ergo 
arigulns DBC squalis angulo- IBO «quabit 
angulum alternura A C B . ■;.:.-•• 

LXIV. 

„ Sumnut angulorutn cujufcumque trianguli efi 

equalis duobus reEiis . 

* -Iritelligetur deinde angulum CAE acqtia- 
lem elTe angulo DBE propter parallelasCA 
& D6. Igitur fi tres anguli hujus trianguli 
fimul uniantur , & ; eotum vertices conjungan- 
tur in punftoB, perfpe&um erit tres angulos, 
DBE, CBD, & C B A <jui aequanttres an- 
plos C AB, ACBV CB A aequales efle duo- 
ous angulis refltis ( Art. LVII. ) Et ficuti de 
quocumqiie triangulo hoc dici poterit, certif- 
fima erit hacc generalis proprietas : Summam 
trium angulorum cu;ufcupaque trianguli aequa* 

lem 



*\ 
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fcm effe dixobvs reftis ^JIw <jijod idem eft gra* 
dibtis *8o. . .. \ " 

LXV. 

Igitur, ur valor tertii anguli cuiufcumque 
trianguli deducatur, duobus aliis inetitis au- 
feratur ex gradibus *8o. numerus graduum 
Jjuos, dup ingufi fimttl Jftunpgi continebunt , 
I?x hac pjroprietate metfepius sruitur pxobandi 
hi trifrngula angulorum, din&enfiones , & <juq, 
magis profiejetur, nujftres int^Higeptur utili- 
ta^es. Modo confequentia? tantum proximiore^ 
dediHteatur f 

J.XVI, . 

In friangula unus tantum *p£uhp ye&iw 
cfle poteft, ac multp magis un\is tan^um pb*. 
tufus . 

LXVU, 

Si in triangulo unus angulus reftus eft , jfum^ 
ma ceterorum aequalis erit anguto refto. 

Hae duar propofitit>ne$ ita manifeft* fpftf 1*? 
demonftratione iioqt «geant % 

LXVIIJ., 

Omnit trianguli quivis anguluf extcrnus equalis 
ejt duobus internis pppofitis . 

Si unam latps A H fx.gr. frianguli ABG 
produoatur , angulus ^teraus CBEapqualis. 
erit duobus angulis internis oppofitis BCA, 

C A B. Nam fi aogulo Q BA a44antjir aut 

angu* 
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jwguli BCA, & GAB , aut angulus CBEj 
fuipma zqualis erit gradibus 180. , five 4u«« 
bus angulis jre£Hs ( A"» LXIY. ) * 

y 

Qognifo fttfo fingirfo trjangulijfofeefi? cewi 

(luofognofcnntor 9 : 

Angjilus fogtjints , fij: angtrfu? *d verticem F ,j, fPf 
A • Si numerus gradpum quos gngulu* A £an<l>*. 2, 
rinfbit aufcr^jtur 3 dimcnfionc trium angulOr 
rum , hoc eft a gradibus 180. , certtfm e$ di-* 
midium fumm^ quae reliqua ?xfc$ /eife fflenfi** 
ram cujufque ad bafim angli 3> fr C f 

Si vero anguhi* cognitus fit angtjlus ad bg* 
fim B, fiye C^dupio ipfius yalpris ablatQ * 
gradjbus 1 80. , quod remanet erit rott$V* »JH 
guli ad yerticem A . 

LXX. 

ln triangmfo aquilatero quivif 0tfg4thi 
(ontinet gradus &o. 

* 

Sicuti triaqgulum xquilaferum non eft nifl 
friapgulum Ifofceles » ^uj^s bafis efle poteft 
quodcumque fupfum latenim, cyidens cft tres 
ipfius angulos neceflfario squal£? elTe , & unura- 
quodque coptinere tertiam partem graduum 
iSo. , five gradus <Jo# 



LXXL 
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LXX.I. 
• Defcriptio Hexagani. 



L V **% 



Hinc facile eruitur defcriptio Hexagoni five 
poligoni fex laterum , quod Articulo XX IV* 
promifliim fuit. \ 

Namvut linaa inveniatur qus peripheriam 
dividat ui fex aequales partes , inveniri debet 
iinea qu* fit chorda arcus graduum 60. , qui 
fexta pars funt graduum 360., quos tota con* 
Tig.20. tinet peripheria . Igitur fi hxc chorda fit ex« 
T^.2. g r# ab, du&is a centro I ad extreraitates , A 
& B radiis AI, & I B, angulus AIB conti- 
nebit gradus 6o> , & triangulum A I B erit 
ifofceles quia duo latera A I , & IB funt *qua- 
lia • Ergo fi arigiilus ad verticem contineat 60* 
gradus , quifque angulus concinebit & ipfe 60 
gradus, dimidium fcilicet numeri 120. Ergo 
( Art, LXX. ) triangttlum A I B erit «quila- 
terum 1 & A B' acquabit c^itculi radium . Qua- 
rej ut Hexagonum defcrib&tur , & circini inter- 
vallo quod aequale fit circoli ra4io,infex par- 
tes Peripheria • dividi debet , eo tunc fex Iate« 
ra Hex^goni conficientur. 

lxxii. 

Ex dimidio anguli ad centrum Uexagoni eruitut' 
angulus ad centrum Duodecagoni . 



Defcripto Hexagono ABCDEF, f^cilede- 
fcribetur Duodecagonum five poligonum ha- 
bens duodecim latera . 

Nara 



Nam divifo arcu AKB, «^ angulo AIB 
i„ duas squales partes , A K chord* dunife 
arcus AKB erit duodecagom latus. 

LXXIII. 

• » 

Datum anguium aaualiter dividere . 

Arcus autem AKB in duos squales arct» 
A K , & K B dividetur eodem modo , ac fi cnor- 
da A B dividenda eflet in duas xquales par- 
tes: hoc eft ex punftis A,& B ut centris quo. 
cumque intervallo defcribantur arcus MLN, 
O L P , & a punfto L feaione duorum arcuuim 
ducatur per centrum I linea L I . H«c dmdct 
& arcum AKB, & chordam AB. j 

LXXIV. 

* * 

Defcripth poligonorum 24., 48- <*'• **»*■»• 

Si ex prscedenti methodo arcusAK induos 
sqifeles arcus dividatur,chord*alterutrius enc 
latus poligoni 24. laterum . Eodem modo defcn- 
bentur poligona laterum 48., 96., 192. &c 

LXXV. 

Defiripth OSogoni, & Poligonorum, qua 16., 

32. &c. latera babeant. 

■ Ut defcribatur Oftogonum , poligonum fd- 
licct o£U> latcrum, deicribatur quadratum m 

cir» 
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hitcalos quod fiet fi ducentiir duo diametri 
JlIBi & GIE iii fe mlituo fecantes, ut ati- 
gulos re&os efficiant ; & jurigantus cpf um' tx* 
tremitates fe&is AC* CB, BEj AE; 

Nam proptef circuli . f egUlaritifem & arqua-* 
litatem quatuof angiilof dm quos efficiunt per- 
pendkulares A I B , C I E ^ quatuof Jatera A G , 
CBj BEj EA eruiit neceflafio «qualia , & 
rqualitet fibi mvicctti pofita * Qyod fbliutf 
quadrati proprium eft . 
; Si quidrato ita defcnptd i arcfcs C K B, 
BLE &c. in duas gquale^ paftes ex prejafia 
methddo dividantiir , habebitur O&dgonuirt 
CKBLEMAN. 

Si eodem modo dividatuf quivis arcus CK^ 
KB &c. in 2., 4., aut 8.&c* aeqiiales partes, 
fcabebuntur poligona latefuml 1^,32^,04.^ 



¥$Hh prinut ftrtit* 
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ELEMENTAGEOMETRI^ 

PARS SECtTNDAi 

De geomelrica comparathne figuraram 
reSiiiaearum, 

f 1 qnod de agris dimetiendis dicJum 1 
' /nit ferio confideretur , cognofci pro- 
fefto debet diverias poflciories linea- 
rum per fe ipfas quammaxinie efle 
aniraadvertendas, nulia vel habitaratione uti« 
litatis quam practice afferre pofTenti £t illud 
quoque fentiendum nori aliuhde ulrcriora pri r 
rnorum . GeometraTUm invcnta ortum duxifle 
quam ab hifce animidvrrfiofiibus j noa. enira 
neceffitate folum , fed cupiditate etiam difcen* 
di inveftigationes fipe numero excitantur . 

Verum & maxiroft ad Geometrix profecium 
contuliiTe comperrnm eft naturalem quamdam 
prarcifionis voluptarera * fine qu« intetledus 
muiquam expietur. 

Ita cum in metiendiYfiguris perfpicuum fitr 
fca- 
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fcalis & femicirculis non adaequatc linearunt 
aut angulorum valorem f*pe iaepius dimetiri, 
methodus inveftigata fuit qux horum inftru^ 
mentorum defeftum fuppleret. 

Hic denuo figurae re&iline* adhibendar e- 
runt: verum in earum rationibus inveniendi* 
regul* tantum & circini erit ufus . 

Saepe numero necefle eft qt in eamdem fi- 
guram plures ipfi fimiles c&adunentur , five ut^ 
illa in alias fimiles diflbl^atujr . Quod in re- 
ftangulis experiri poteft, quoniam omnes re* 
ftilineae figurx compagines funt triangulorum , 
& horum quodlibet dimidiiim dft. re&anguli 
fuper eadem bafi eademque altitudine confti- 
tuti. :- 

L 

Dtto reQangula qu* eamdem babent althudinem 
funt $tt eadem raiione ac eorum bafes . 

Uc re&angula fibi invicem comparentur , 
/leceflfaria eft methodus . commutandi quodcum- 
que rc&angulum in aliudquod eamdem qui* 
d^in fuperficiem , diverfam vero habeat altir 
tudinem . Cum enim duo re&angula fuerint 
in alia duo ejusdem altitudinis commutata , 
nullum inter ipfa aderit difcrimen nifi ex eo* 
rum bafibus. Majus illuderit, cujus bafis tofc 
Jor, & ita continebit reftangulum minus ut 
illius bafis minorem bafim continebit . Quod 
ita eminciari /olet : Duo re&angnla quae eam- 
dem habeant altitudinem funt in eadem ratio* 
rie ac eqruii) bafes.\ . . : 

II. 
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• . ' V-- '■'■: 

ii. .• : 

♦ . . . • • 

Vt hxc duo re&angula fimul addafltur , 
unum prope aliud collocandunr eft. 

III. 

Neque difficilius a majori re&angulura mi« 
nus demetur . ; 

. . • • IV. 

m 

« 

« 

Ut dividatur re&angulum in datum nume- 
rum re&angulorum aequalium , kcetur bafis in 
flatura numerum partium «qualium , & fuper 
divifionis pun&a perpendiculares excitentur . 

V. 

Modus reftangulunt commutandi in atiud 

date altitudinis . 

* Commutandum fit re&angulum ABCD ih Fjg mt . 
in aliud B FEG , quod ea^ndc.m habeat fuper- t**.j. 
ficiem , & cujus* altitudo fit B F . Quoniam va-. 
lor reftanguH eft produdum ex 4ttitudine in 
bafim, debebit re&angulum quaefitum BFEG 
cujus altitudo erit major, quarn B C , habere, 
bafim minorem <juam ABiihpc eft fiBJFex. 
gr. fir dupla BC,, BG debebit eflfedimidium 
A B : fi B F fit iripla B C , B G «juoque erit 
tertia pars AB« 

Pariter fi BF non adscjuate , fed bis. cx. 
gr. cum tertia parte contineat B C , Re£fon- 
gulum B F E G -non erit xqiiale reftangulo 

D ABCD, 
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ABCD, quin ipfius bafis BG bis cum tertia 
parte in bafi A B contineatur . Et univerfim 
facile intelligitur , ut duo re&angula A B C D , 
BFEG «qualia fint, necefie, effc Vit bafisBG 
unius re&anguli in alterius bafi A B eodem: 
modp contineatur, ac altitudo BC in altitu- 
dine BF. 

Erit igitur ita dividenda re&a AB,utAB 
fit ad GB fieuti BFeft adBC; quodfiet( i. 
Part. Art. XLI. ) ducendo re£am FA, & ex 
dato pun&o C parallelam CG. 

VI. 

Alteta metktdut teBangulum cmmutandi in aliud , 

cujus data fit altitudo . 

Ut reftangulunj ABGD in aliud BFEG 
commutetur guod habeat datam altitudinem 
BF, altera adert methodus licet minus natu~ 
&g.i. ralis, facilior tamen. Producatur A D donec 
r ***h concttrrat in I cura tefta F E I qu* du&a ex 
pun&o F fit parallela ad A B. Deinde ducatur 
Diagonaf is B 1 , 8c per pun&um O ubi contuN 
nt cum DC 5 dttcatiif re£la GOE paralkla 
ad FB; tunc refhngfllum B F E G erit aquale 
reftanijulo A Bt2D* 

Ad hoc dcmdtiftf^ndttm fac «rit oftendere 

. re£tengulum AfiOC futuruffl *quale reftan- 

gulo EOCF , fi cx duobus reftangulis A B 

CD, B F E G cathtnunh pars O C B G aufe- 

nttur . 

|*m vcro pofita squalitate duornm trian- 

gulo- 
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gulorumlBF, IBA, R ex his triatigulis quan» 
titates aquales auferantur ,qu* f emanent erunt 
arqualia. Sed triangulum IAB cvadet reftan* 
giium A D O G , fi ab if>fo duo tfiangula I D O * 
OGB auferanmr: & pariter triangulumlBF 
evadet reftangblum EOCF, fi ab ipfo aufe- 
fantur triangula IEO , OBG duobus primis 
squllia . Ergo quar remanent , duo fcilicet re- 
ttangula ADOG, EOCF erunt inter fe *- 
qualia ficuti etiam re&angula ABCD , BF 
EG. 

VII. 

Demdnfttatut ^pofita duorUm re&angulorum aqua* 
litate , bafim ptimi ejfe ad bafim dlterfus , Ut 
/ bujus ahitudv *d altitudihem ptimi . 

Ex faac altera taetodo re£arigulum commu- 
tandi confirmatur principium, quod & prira* 
methodus fupponit , & fimplici tantuift indu- 
ftioni innixum videbatur : Data videlicet aequa- 
litate duorum re&angulorum ABCD,BFEG, 
fteceffario A B effe ad B G ut B F ad BC , 
quod ex art. antecedenti oftendi p<ot£ft. 

Cum enim triangiila I A B , & OGB fint 
fimilia , bafis A B majoris erit ad bafim G B 
tninofis ut altitudo IA ad .altitudinem O G , 
five ut BF ad BC ipfis aqiUTes. Igitur ut in 
Articulo V. A B erit ad GB , ut BF ad BC . 

VIII. 

Ex propofitt methodb qua demonftratur cx 

D % zqua* 
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«qualitite duorum • reft^nguJprutn ABGD ; 
BFEG fequi ^ltitadifiem BF elfe ad altitudi- 
nem BC ut bafis, AB ad bafim B G j often* 
deretur pariter, datis quatuor £e£tis.frF.,BC f 
AB 3 BG quarum prima fit ad fecundam.ut 
tertia ad quartam 3 . re&angulum cujus altitu- 
do & bafis fit prima & quarta , asquale effe 
reftangulo cujus altitudo & bafisfit fecunda& 
tercia * 

IX. 

- • t t . . . i 

Quatuor quantitates , ficuti de lineis prsece- 
dentibus BF, BC,AB, BG di&umeft, qna- 
rum primafit ad fecundara , ut tertia ad quar- 
taraj proportionales dicuntur, feu proportio- 
nem conficere. Ita 6. , 9., 18., ,27., funt nur 
mcri proportionales , quia 6. eodem raodo In 
9. conrinetur , ac 18. in 27. contineatur . Qtiod 
idem dicendum.de nuraeris 15. , 25. , 75. , 
125» &c* 

Ex quatuor proportionalibus prima & quar- 
ta vocantur tiermini extremi , five folum ex- 
tremi, fecunda yero & tertia termini medii, 
five folnm medii., 

Ex hifce defipitipnibus compertum eft pro- 
pofitiones Articuli VII» , & VIII. fic effe enun- 
ciandas. 

XI. 

Si quatuor quantitates fint'proportionales,pro- 
du&ura extremorum eft sequale produ&o medio- 
rum. XII. 



^ 
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• » 

•;; • - xii.' •' - . : - :■ 

» t 

Si datis quatuor quantitatibus produftum 
extremorum fit sequale produ&o mediorum , 
quantitates illx crunt proportionales . 

m ' ,' "■ ' ' " 

. . 1 .. 

JL 1 1 1. * * ■■ * . . i 

Regula amea r five .modus inveniendi quwtum 
propQYtionis terminum ,. datis tribus 
.,-..< pimis. . \ 

* t)uo pr^ccdentes articuli ob-mftfimum <*>'• 
rum ufum opportune fnntatiimadiertendi* Ex 
ipfis inter cetera deducitur demdtiftratio regu- 
Ix quae aritmetice- aurea apffellatur . - Ut hujus 
regulae idca aW^ua-liabeatur^ fk~ exemphira \ 
Exemplo enim omnia facilhis explicantur . 
- : ¥zc 24. opifices tfiiginta operis perticffs dato 
tempore confeciflei quaeritur quot perticas £4- 
opifices aequali tetoporefint coofefturi. 

Ut haec quaeftio refolvatur inveniendus eft 
Titimerus qui fit ad 64., ut 30. ad : 24* Exdi- 
*&ii hic numerus- erit ,• cujus produftum in 24. 
afrqtiabit produ&um ex- $0. in £4.$ fed produ- 
ftumex 30. in 64. eft 1920.; ergo numerus 
quarfitus ille erit , ex cujus multiplicatione in 
24.habebitur 1920.EX Aritmet*ic« : autcm opc- 
ratiohibus facile inriotefcit numerum quaefitura 
neceflario effe quotientcm numeri ip20< divi- 
fi per 24. 5 hoc eft 80. 

Univerfim datis tribus terminis proportio- 
fialibusjUtguartusinveniatur, accipiatur pfo- 

P 2 du^ 
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du&um cx fecundo & tertio , & hoc produ- 
&um per primum propgrtionis terminum di~ 
vidatur . 

« 

XIV. 

Ex prardi&o fimplici exemplo ncceffitas ari« 
tecedentis methodi bau4 fetis forfitan dignofci- 
tur : fola qujppe naturali ratioae numerus 
qujefitus inveniretur . Cum enim 30. quadran~ 
te fuperet'24., iwmerus quaefitus fuperare de» 
bebit quarta fui parte 64. s ex quo habetur8o. 
Vcrum f*pe fepi^s longum nimis ac diutur* 
nura eflet duorum primorum terminorum ra- 
tipnem invenire. 

Ex. gr. invcniendus fit qpartus terminus pro» 
portionalis hi$ tjribus %$$•$ 407«, 483. 

Ut per mcthodum pracedentem inveniatur, 
multiplicctur 483. in 407,, $t dividatur pto- 
4uftum 196. .581. per 25^. Ex hac divifione 
habebitur/ 75?. quarpus terminus qu*fitus . , 

Quinrisl alia fufflet fufcepta vi» 3 nondifi pcr- 
tentando hiijufmodi termiilus inveniretur , E- 
4juidem dignofci ex. gr* poffet numerum 14?. 
exceflfum numeri 407. fuper 259. continerp 
quatuor ex feppem partibus numeri 25$?., afr- 
que ita numerujp %j6> continentem quatuor 
cx feptem partjbus nnmeri 483«, huic eidem 
numero 483. cife addendum . Verum univer- 
iaiitas cx certitudo methodi pracedentis in- 
commodum arcet ceteras vias inveftigandi , 
quar frequentiffime forent iuutiles • 

% 
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( 
Si <iua guadrata addenda fitft, eodem ad- 
dentur modo,.ac duo re&angqla , quadrata 
enim funt re&angula , quorum bafis & altitu- 
do funt arquaks. Igitur quadratum minus ex, 
gr. comnjutabitur in re&angulum cujus alti- 
tudo fit latus quadrati mg/oris : & fic ex duo- 
bus quadratis unum erit re&angulum • Alti» 
tudo etiam minoris quadrati , aut quxlibet 
alia utrique quadrato aprari poffet . Porro;cum 
jam ex duobus quadratis una tantum figura 
defcripta fit , ; aaodo inveftiganda eft metho* 
dus quaidrattjra efficiendi duobus datis zquale . 
Cujus problematis fcquens folutio facile intel* 
Hgctur . " : 

/\ XVI. 

Qusdtatum confihuert duplum ulterius. 

■ > • 
Sint duo quadrata ABCD, CBpE aqua^F/>. $. 
iia iAter fc* ex quibus unum fantum fit cpn^ 7 **'*" 
ilitueffdiifltf • £>u&is diagonalibiii AC & CF 
facile intelligitur triangula A B C , & C B F 
fimul fumpta efe vaJorera unius quadrati . 
Igktir tram&reado ftiptr A F duo triangufa 
DCA , * CEF fiec quadratum ACFG, 
cujus latus AC erit diagonalis qu&drati AB 
CD, & cuftis fuperficfc» atqttabit duo qna>- 
drata propofita • Quod dom6nftrati6ftc non 
eget* ••■:'•* 

* . » » 
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XVII. 

- Qtiadratum tequaU; duobus *tiit:fimu\ 1 

* jutnpiii dejctibere» ^Sv-y :.'■■, 

F'g-4- . Conficiendum fit quadiiatui» aqtialc jduobn* 
Ta *'S* inatqualibus A 1) C d , C EJE /, jfiy,e._quod iderri 
eft , figura A D F E /^ in quadratum fit com* 
mutanda. i r 

Ex methodo prascedepiti inveftigatur jan in 
re&a DF pun&um H jnveniri poffit adeo ut<, 

i, ducendo , re&as AH, &iHE,.& agendo 
triangula ADH^ EEH circa; pun&a* A & B 
donec confiftant in AdbScin h fb> bxc diio 
triangula.c0ncurr.2nt in b: 

2. ut quatuor latera A H , H E , E b i \ h A 
fint fibi invicem aeqrualia ac perpendicularia . 
N Hoc autem punftum H invenietur fi latus 
DH.fiet aequaJe lateri CF,:five EF. Ex hac 
enim squalitate laterum DH, &CFprimum 
: fequitur punftum H perventum in b diftare 
a punflo C.imervaUo *quaJi;lat£ri DF,:fi 
ita anarur AJ)H circa ruunD^nguJum A ur 
conJJftat in,A db. . > > . ijijj^j:., " . .. 

Ex hac eadcm data arqualknteJatcrum D H 
& CF requitutfecundoHFiquafcm efle D<G, 
& punftum.H pervenire ad idejdo pundnmlb 
diftans a C.antdrvallo aequali ;Jate*i D E| > vfi 
triangulum EEH: agatur cinca< puu&um E ttt 
confiftat in Ej&k • t-i!- : : i ; •*, 

Figura igitur A t> F E fd in quadnlaterain 
figuram A H E b erit commutata . Nunc au- 

tem 
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tem vidcrfdum fupereft an ipfius quatuor late* 
ra scqualia fint & fibi invicera perpendicu- 

laria . 

Horum quatuor laterum aequalitas • evidens 
eft. Etenim A b> J 8c 4> E funt idcm ac AH, 
& HE. JEqualiras aitfem horum duorumAH 
& HE ex eo deducitur quod cum DH lit x- 

' -^4BSL£ ¥ five FE > triangula ADH , HEF 

^ funta^alia & fimilia. 

Nunc autem inquirendum remanet an late- 
ra figurie- A H E £ angulos reftos conficiant : 
quod facile fic oftendittir . Dum H A D agK 
tur circura A ut perveniat in b A d , latus 
A H ^odem ihodo movebitur ac lattis, A D ; . 
fed latus AD evadendo A d confitfiet angu- 
lum re£him DA ^ ergo latus AH evadeir- 
do A b conficiet angulum re&ufti HAi^ 

Ceteri ariguli H, E j5 b funt & ipfi. procnl 
dufbio neceflario re£i . Figura enim ^ quatupr 
acqualibus latcribus tefm}h'ata unum angulum 
re£him habere non poteft quin & ceteri fint 
pariter refti. 

XVIII. 



• * 



Majus latus triangmli refianguli bypotenufa v<h 
catur. Et quadratum bujus lateris eji eyuale 
quadraio -afiorum taterum . 

$i confidcretur ex dudbus quadratis ADCrf, 
G F £ / unum fuper A D latus medium tri Jn- 
guli A D H cffe confeftum , alterum vero fu- 
jpej EF arquale DH parvo lateri ejufdcm tri- 

an- 



anguli ADH,& quadratum A H £ h ccteris 
duobut squple fijp£X l*tU& ipajus A H * quod 
communiter trianguli re&anguli hypotenufa 
vocatur: inwtcfcet h#c maxima triaugulorum 
redanguloro m propristfc ^. quadratuni hypote- 
nulk-6& *quate <p*4mis cftea^vinji i^te- 
rum* 4 . 

/ ■. xjXt. ' : ' ' 

Simpkx mtdus iuo qua&rtta in unum 

wmmMnii* 

F«.$. Si igimr ey duofrfes ^adratis PKL, 

* *• A BCD uttom tantum £t cwificiendum » inu- 

* -3# tile erit uoum prope fllt?r uqi coUocare > ea^ 
#F/ ^ que ditfblvere, Sat $nim Ptit fi eorunvUtera 
UjlAD, DH * ira conftirmijtur ut re&um an- 

gulum conficiant, &dutatnr re£UAH.Nam 
bxc erit latw quadrati qu*firi AHI5. 

XX. 

Si ttianguli te&angpli : hteta fint bafes ttium ft- 
milium figutatum , figuta hypotenufie etis *- 

qualis cetetis Avafas fimnt Jumptis ► 

Ffg. 8. Si duabus figuri$ fioiilibus D A F C M > P h 
*.t*J. poN fimul fumptis tertia «qualis conficien- 
* , 6 da fic, baff* * AD, HD ita conftituantur ut 
T^.3. efficiant angulum reftum APH? .Tuqc c«M* 
Jiypotenufa A H trianguU ADH eric b^fis &• 
gur* qusfir** ' , 

Qnod 
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Quod fic oftenditur. Sintquadrata ABCD, 
DHKL, AHIE fiiper bafes trium fimilium 
figurarum confe&a 1 ex articulo XVIII, qua- 
<Jratum AHIE erit sqpale duobus quadra- 
tis A B C D , D H K L . S«d figurs fimiles funt 
inter fe ut quadratfi Jaterum bomologojrhm ( i* 
Part, Art. XL VII- ) Ergo tria quadrata A B C D , 
DHKL, AHIJE erunt partes fimites fi- 
gurarum DAFGM, DHPON, AH 
Q^R S. 

Hinc f^quitur figuram A H Q R S jluabu* 
aliis asqualem efle . Si cnim quodlibef e?c» gr. 
ex his quadrati? fit dimidium figpr^ cui in- 
fcriptum eft, nemo erit qui dubitct quin fi- 
gura AHQIIS fit duabus aliis acqualis >• ipfiue 
enim dimidium squale erit dimidiis aliarum 
PHPON^ DAPGM. Idem diccndum Q 
quadrata ABCD, DHKt, AHIE fint bis 
pars terti*, £vp ter qu*rta pars &c. figuta- 
rum DAFGM, DHPON, AHQ£S. 

' XXI. 

Plures figuvas ftmiles fimul adfon. 

Si addends fint tres , quatupr &c. Jigur* fi- 
milcs , five quod idcm eft , tria , qiwmor &c. 
quadrata, fervabjrur eadem methodus . Si tria 
quadrata ex.gr. addenda finf ,fiat qyadratum 
duobus primis sequale, huic addatur tertiuf», 
& hinc crit quadratum tribus datis *qu£le. 
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Et fi efficiefcdum fit quadratum quinquies ; 
fexies &c. altero majus, ex eadem praecedcn- i 
ti methodo problema refolvetur s & contra,fi 
nempe quadratum defcribendum fit quod quin- i 
ta tanttim , fexta &c. alterius pars effe de- 
beat . •. Huc enim revocare fat erit methodum 
tribus datis re&is quartam proportionaIe*m in^- 
reniendi. Verum in terfia hiijus operis par- 
te dire&a atque aptior tradetur methodus qua 
hujufmodi problemata refolvantur • -' ' 

XXIII. 

Quadratum numeri efi produSum ex fui muiti- 
plicatione : Et radix quadrati efi numerus , cv- 
jus produ8um%x fui tnifhiplicatione efi qua* 
dratum. 

Additio figurarum fimilium certiffime often- 
dit fcalarum ufum nullo modo eflfe admitten- 
dum, fi quod geometrice fit, demonftratione 
probari velit. 

^ Sit cx. gr. conftruendum quadratum alte- 
rius duplum . Qui methodum articuli XVL 
ignorareht fequenti modo fe gererent . 

Dati quadrati latus in pkires partes divide- 
rcnt ex. gr. in centum partes : deinde ex mul- 
tiplicatione 100. in 100. eruerenti 0000. va- 
lorem quadrati, atque hinc 20000. valorera 
quadrati qusfiti. 

Vr 
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Verum ex hujus quadrati valore modum 
non aquirerent illud defcribendi.Etenimla- 
tus ejus tali numero exprimere deberent , ut 
ex fui ipfius multiplicatione , hoc eft ex> fui 
quadrato haberetur produ&um 20000, 

Hunc autem numerum frutoa in fcala in- 
quirqrent, cujus panes efTenfr centen* lateris 
primi quadrati. Produ&um enim numerii4i* 
ex fui multiplicatione effet 19881. ,; & 142* 
effet %oj6^ , quod anumero inveftigando lon- 
ge diftaret. 

. Forfitan exiftimare, poffent dividendo dati 
qjuacfr.ati latus in plures quam 100. partes , in- 
venturos harum partium numerum determi- 
natum, quo latus quadrati dupli exprimere- 
tur. Verum quacumque habita exploratione 
nunquam profe&o duos numeros invenirent , 
quorum unus exprimeret latus , five ut ajunt , 
radicem quadrati, alter vero latus, five radi- 
cem quadrati dupli. 

XXIV. 

Numerus eji alterius muhiplex cum ipfum plu* 
ties exatfe cmtinet . Et latus quadrati eji ##- 
. commenjutabile cumfui diagonali* 

Revera in arithmetica demonftratur , fi duo 
numeri non fint fibi invicem multiplices , hoc 
eft § unus alterum adzquate non contineat, 
quadratum majoris multiplicem non efle qua- 
drati minoris • Ita cum qujnque ex. gr. per 4. 
exafte dividi non poffit , ipfius qtiadratura 

*5- 
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25. dividi exafte non poffit per 16. quadra- 
tum numeiri 4, 

Igiturfi ex duobus numerisquorumiunm ma- 
j&t quidem altero fit , minor tamen duplo , 
duo quadrata fiant, habebuntur duo numeri, 
qiiorum nnus erit minor quadruplo alterius , 
quin tamen neque duplnm neque triplum eflfe 
poffif Igiturfilatm quadrati in quemcumque 
namertim paftium dividatur , latus quldrati 
dupli, quod ex articuloXVl. erit illius diago- 
nalis , adzauatum numerum illarurft partium 
non contiftebit . Quod geometrice fie eiprirtn- 
tur .* Lattts quadrati & ipflus diagonalis fttnt in*> 
commenfurabilia • 



XXV. 



/■ 



Ali* line* iritommenfmtbiles . 

Sunt & aliae line* incommenfurabiles $ nul- 
lam fcilicet habentes communem menfuram , 
ut fequentes 

i., 2«, 3*, 4* ) 5*' ^* * 7 # * o«, £• &c« 

*•» 4*' 9** *<k* 25»>3<k*4^*> ^4 # » Si.&c. 
quarum prima numeros naturales exprimit , 
altera ipforum quadrata . Porro ficuri omnes 
numeri inter 4. & 9. , inter 9. & \6. , inter 1 6 8c 
25. &c. nullam habent fadicem , ita duorum 
quadratorum latera , quorum unum fit tri4 
plnm , quintuplum , aut fettuplum 8cc. alte- 
rius, funt inter fe incommenfurabilia • 
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c - * . 

XXVI. 

* 

Verurn ex hac plurimanim linearum incom- 
menfurabilitate in dubium fortafle vercipoffet 
propofitionumr veritas , quibUs rationem figu* 
rarum fimilium ftatuimtts •■ tti ipfarum compa- 
ratione ( i. Part. Art. XXXIV» & fequentibus ) 
adhibita fnit fcal* ut communis omnium ipfa* 
rum partium menfura: quod tamen ex dittis 
limitandum videtur * Operfc igitur pretium eft 
paulifper regredi, atqu* rimari an veritas ea- 
rum propofitionum limitacione tlicpia fttlciri 
debeat • 

XXVII. 



/ 



TrianguU & omnes fig*r* ftniiltt bafont lattY* 
proportionalia etiam cum bstc funt in+ 

commenjkttbilia . 

Expendendum modoquodirt articulo XXXIX. f/j.ii. 
primx partis di&um fuit , utrum nempe trian- & «*• 
gul^ a b c , A B C , quorum anguli sequales fint* Tak + 
habeant latcra proportionalia* Sit ex. gr. -4 b 
bafis primi trianguli, & bafis afterms fit re- % 
fta AB aqualis diagcmali ilicajus quadriti * 
cujus latus fit ab. In hac hypothefi iftquir^n- 
dum an ratio lateris AG Ad sc eadeittfit, zc 
ratio lateris A B ad latua ab* 

Quicumque partium numerus fupponatur in 
larere ab, nunquam, ut ex di&is conftat, !a- 
tus A B ad*quatum iftarura partium nuipe- 

rum 
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rum continebit . Hinc autem facile innotefcit # 
quo major crit numerus partium lateris a b , 
latus A B magis accedere adzquats com- 
menfufabilitati lateris a b. Sit itaque ab di- 
vifum in ioo* partes; numerus harum par- 
tium quas A B continebit erit circa 141. Sc 
142. , Art. XXIII* Sit autem numerus par- 
tium 141., reJiqjijD ncgle&o , ,certum eft ( u 
Part. Art. XXXIX. ) latus etiam A C contine- * 
re 141. partes lateris ac. . 

Sit deinde ab divifum in 100. partes , nume~ 
ruscarum qufts ABcontinebit erit inter 1414. 
& 1415« Si reliquo negte&o fumatur nume* 
rus 1414«, manifeftum erit latus pariter AG 
continere 1414- millefimas partes lateris ac 9 
& univerfim latus. A Q ;toc partes cum reli- 
quo continere lateris a c , quot A B contine- 
bit latcris ab t <\xm rcliquo. 

Infuper harc ,reliqua , ut oftenfum eft , utrin- 
que minora erunt quo major erit numerus 
partium lateris ab 5 ergo illa omitti pof* 
funt fi divifio lateris a b ufque ad infini- 
tum produ&a cenfeatur . Tunc igiturdici po- 
terit numerum partium lateris *ac quas latus 
AC continet, sequalem effe numero partium 
latcris ab quae a latere AB contineatur , & 
fic AC eflfe ad ac ut AB ad ab* 

Igitur geometrice demonftratum eft late^ 

ra duorum triangulorum , quorum anguli ac- 

quales fint , efle proportionalia five fint in- 

comjmenfurabilia , five eorum detur commp- , 

nis menfura. 

Propofitio ( 1. Part. Art. XLV. ) ex qua 

erui* 



tfttitur proportio linearrim in figuris fimiH-i' 
bus , eadeno ratione probatur . 

XXVIIL 

Figurtt ftmiles fum intet fe ut quadrata late- 
rum pmdegerum, efiam dum b*c funt />- 

commenfurabjlia . 

Iisdem omnino rationibus , ctiam cum fa- 
tera figurarum fimilium func inter Fe incom- 
meftfurabilia oftenditur univerfalirveritas ea* 
rum propofitionum quibus Art. XLIV. , & 
XLVII. primx partis probatum fuit areas tri- 
angulorum, & figurarum iimilium eamdem 
inter fe habere rationem , ac quadrata latc« 
rum homologorum. 

Sint ex. gr. triangula fimilia ABC, aJ>c 9 
tjuorum altitudines fintincommenfurabilcs cum 
bafibus • In Jtitc hyporhefi nullum vel parvum 
quadratum eflfe poterit communis menfura in- 
ter h*c triangula & quadrata ex ipforum ba- 
fibus/ hoc eft tam areae abc & abde erunt 
inter fe incommenfurabiles,quam are* ABG 
& A B D E . Attamen non minus certum erit 
triangulum A B C efle ad guadratum ABDE, 
ut triangulum abc ad quadratum abde. 

Quod liquido patebit animadvefte nti , <juo 
niinores erunt fcate partes , *jua A B & C K 
dimetientur , eo magis accedi numero expri- 
menti rationem trianguli A BC ad quadratum 
A B D E . Igitur dividendo fcalam trianguli 
*bc ia eumdem partium numerum > & reli- 
• r E <juo 



i 
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qup neglefto , iidew omnino numeri expri^ 
menc rationem jk .trianguli AB£ ad guadra- 
tum ABDE, & trianguli a b c ad quadratum 
abde. Si vero dixffjq (calanim in infinitum 
produ&a concipiatur , reliqua in nihilum redi- 
gentiir 5 atque, iwc;;mw v «i ^rifij^aies a-atioi 
neoa ; trianguli ajhc^ ^fa*(umfi>6dtexpxi~ 
ment etiarri ratiqiyfcm triaognU A B C ad <]ua- 
dratum ABDEs & fic triangulum abc erit 
3& qpadmftn* ffrd < ut triaBgalw». A BC ad 
<juadratum : A^JP^E. , ... 1 ...j.-.: t 

. Idem dicer$uw..4? ojpui&uft iigufcb imill^ 

». ' * j » t . f • \ '•■'•'*'•' 'i 4 \ , » > > 
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ELEMENTA GEOMETRL*. 

J -• P A R S T E R T I A. 

Dt dimenfionc & proprietatibus figurarttm 
circttlarium . 

fllmenfisomriibus fignrarum re^UIinea- 
1 rura generjbus , invaftigata fuit me- 
thodus figuras determinandi qux H~ 
1 neis curvis conficiuntiu .Agri enim , , 
& uaiverfim fpatia , auorum diraenfio inqui- 
ritur non femper Iineis reftis terminantur. 
■' Saepe fxpius figurx curvilinoa; five mixne , 
hoc eft partim curvis lineis partim -rectis ter- 
minatz ad figuras re&ilineas reduci poflunt , 
ut jam dictum fuit . ■ Si enim dimetienda eflet 
figura ABCDEFG, latus ABaccipi poflecF*. i. 
ut compofitio duarum vel ttium recrarum . Ta '-+- 
Deinde fi curvaFEDfubftitueretur reftaFD, 
baberetur figura re£\ilinea ABCDFG.cujus 
difcrimen a figura mixta ita infenfibile etfet , ut 
una pro altera fine fenfibili errore accipi poffet . 
E % Se- 
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Secundum igitur praecedentes methodos de 
his figuris agendum effet . Vcrum hoc Geo- 
metris nullo modo probatum foret,cum n6n- 
niii ftri&iores operationes ac demonftratibnes 
expoftulent. Et interdura ut figura curvilinca 
*ut mixta in aliam perfe&e re&ilineam con>* 
mutaretur, in tot partfes ejus circuitus cffet 
dividendus , ut communis h«c methodus fer- 
vari non poffet. Et quidem ipfius ufus reice- 
retur fi dimetiendum cffet- fpatium Z*, aut 
♦F^.y.circulus X«* Alia ergo methodus ample&enr 
T***4> da eft ut hujufmodi cjimenfiones inveniantur • 

frS!** *** c tantum ^ e £guris fermo cjrit qu* circuli 
arcubus conficiuntur . 

I. 

Menfura circuii eft produSum ex circumfe* 
rentia in dimidium radii. 

rig^- Area <Uti circijli X fit diraetienda. ji ipfi 
T*i. 4. -infcribatur regulare polygonum B.CI>E, quo 
plura erunt polygoni latera, eo magis acce- 
det aequaJitati circuli* Sed area polygoni ( 1. 
Part- Art.XXII. ) eft aequalis toties produfto 
Jareris BC in dimidittm pcrpendicularis AH 
quot funt latera polygoni , five quod idem 
eft, menfura polygoni eft produftum ex cir- 
cuitu BCDE in dimidium perpendicularis ♦ 
Ergo multiplicatis in infinitmm polygoni la- 
teribus , ipfiils area , circuitus & perpendicu~ 
laris squalia erunt areas , .circumfereati* & 
radio circuli «; ergb e menfura Circuli eric 

/ pro» 
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produ&um ex circumferentia in dimidium 

radii. 

II. 

Hinc fequitur fupcrficiem circuli B.C D ef- ^- *• 
fe «qualem fuperficici trianguli ABL , cujus * '*' 
aititudo fit radius A B , & bafis refta B L pe« 
ripherix circuli squalis .. 

III- 

Igitur radius tantum dimetiendus cft & cir- 
cumferentia . Illc facile dimetitur , non vero 
i&hxc; cujus tamen dimenfio habebitur , fi fi- 
lus circulo circumducatur > quod fspius pra&i- 
cc fat erit. 

Verum dimenfib peripheH* nondum cft geo- 
metrice cognita, nondum fcilicet determina- 
ta eft adsquata illius ratio ad radium : ut 
ad ceritum mille , & fcre ad millioncm in- 
venta eft , immo quoufque libet accedimr * 
cjuin tamcn unquam poffit adae^uate decermi- 
nari. 

IV. 

Simplicior approximatio ea eft quae habe- 
tur tx' Archimede 5 diametro vjdcHcct in fe- 
ptem partes divifa, circumfcrentiarn circitcr 
21., aut 22. partes^continerc , 9t »d ifc* po* 
fi»s cjuaa* ad %i, accedcre. 



f I V- 



y 



?& . '. . JQ. XI AtRAUT t 

V. 

■ r 

Veripberix Circultftufn funt inter /e ut 

. eorum radii % 






;• Gcteruftil ft v&l unigs circumferentiae xatift 
ad radium fmtn digjiofceretur , otanes alia: 
determinari poffent , . clim in oipnibus ^ircjh 
lis effe debeat eademratio. Hoe adeoclarum 
eft ut demonftratioixe ■ ifon egeat j fi enim 
quomodo una circumferentia metita effet , me- 
tircntuf &r9U$.iin ofnn^Si^quaies radiipnr- 
tes invenkentur. . » 

VI. 



. . t ; 



Aree circulorum funt proportionales ; radU» :; „ t 
r rum quadwtiff , .;/• 

: . ^ Evjdettseft & Circulos generaU omnium fjgu* 
«turn fimilium proprietate gtradere (KPart* 
Ji-m XLVII^)videlicet .ipfpriiw fuperficicnpt 
«Jfe in ea4epft«*M>ne,ac <}uadr*t$ laterum ho* 
mologorum . Verum ut haec propofitio 4ppli« 
cetur circulis , quoniam ifti lateribus homolo- 
gis carent , examineppir radii , & dignofcetur 
circulorum areas quadratis radiorum effe pro» 

• Si h*c p^pofitio fetfui pofr yideretur ..p$ 
XLVII. p«im«-pArtk a^ticulGtv & peculiaxtf 
fomonRrtotig exppftul,aretur , fat effet animad,- 
vertere idem omninp effe; cpmparare inyicem 

Fig. 4. areas circulorum B C D , E F G > ac areas . 
<*$• triangulorum ABL, AEM, qu* ipfis *qua- 

T *'-* • . ies 
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fcl ihiit f Art. IH() ) cum eonwa. ibafes B4;», &r 
E M fint *<]|ualcsr^periphcrii9^BrCl>i : E F G :, & 
eorum ahitudities aqua!t« iWm^A^B^&J A E'; 
Sddy art;.prse<r;v h*c triingufo if&ttt fimitia P 
Eigo : eorum itean erunt iw 'eafSom > ratione W* 
quadrata laterum homologohimvA fi , A^E^ 
<juar futat radii-cifculorum BOD ;- £FG, Er- 

■ • <">** .< VII. / > '<'' - C* 1 .; "..rcn 






Jte iriim cfotiuli*) quorum radn pmt $rhmguH> 
< • reSlanguli i titera ,» HU cu)is radms fit bypfr* 
: Unuflt^ <e#uaiiS eji duobut aliUftmul fumptis* 

-" Gircul*tuwi o^tian* fn:0pr&t*s!'.fcft'ob coruiii 
8rriliitfidifitttfi-V na-fi ex tribus tzianguli m* 
ftanguli lawibus tres cirbiili diicribantur^i 
tifcmliis cufu^ radius fit hypotenuft T iqualii 
fit duobus aliis iimul fum|ktis..,.i ; > 

-;fMibc T iini>irlte r dimdnfioiic circulus inveniri 
pbterir arqaalis . duobtis datis^&ic ex*g*. vasria* 
citlime imdicaia^m^t^&Ai&ra^iipoteTitvin 
^io.Tanca^aqtirtwJn copia r id in atiis datobu; 
ejusdcni ' aSti&icUnis * contineaiur z? Av/t conftrui 
poeerit tiiHiS ,iper 'tjuem iwicm aJ^uarum copia 
effluAt qtte: jter dw* datos ^flumiituiu .1 \ -j> 

< » • * 

Corona tji /patjiffp contefltun\ Inter auos <ircpos 
idem cemrum-bafentesytjufque menfura en fro^u T 
Bum epcfuialtitudine ih circumfereniiam medtanL 

Si mctionaa ^lterfuptr^cies^oron^V^ul-F^. <$. 

E 4 r* T "*-*- 
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rx contentae inter duos circulos E F G , B C I> 
idem centrum habentess primo menti occur- 
reret fingillatim dimetiendas effe duorura cir- 
culorum fuperficies , & minorem a majori ef- 
fe demendam . Vcrum hoc probiema faciliori 
mddo pra&ice, refolvi poterit. 
-•.Sit triangiilum ABL, cu/us altitudofit *a* 
dius AB, & bafis re&a B L atqualis circumfe* 
rentiae BCD. Si ex punfto E ducatur rcfta 
E M parallela ad B L , haec erit aequalis cir- 
Cumfer entiar E FG , quia ob fimilitudinem 
triangulorum A EM., A B L eadem erit ratio 
interAJB & £L* ac inter AJE & EM . Sed 
ex hypothefi BL eft aequalis illi circumferen- 
tia? cujufc radius fir AB . Ergo E M illi cir- 
cumferentix aequabitur , cujus radius fit A E 
par$ re£be A B . Idem erit de re£U K I paraK* 
lcla ad B L , acquabitur enim circumferenti* 
cujus radius fit AK. 

Ex aqualirate fiippofita inter circumfercn- 
tiam EFG &.reftam EM fequitur neceflario 
gqualitas trianguli AEM circulo EFG . Er« 
go fpatium re&ilineum EBLM erit arqualc 
CoronaE V: Sed hoc fpatium BB.L M facile 
mutari poteft in reflangulum EBF H, fecan- 
do M L in duas squales partts M I & I L 9 & 
ducendo ad BL per punftum I perpendicula- 
rem HIP, qua? efficict triangulum MHI^ 
quale triangulo dempto PLI. 

Ergo fi ex piin&o I ducatur ad BL paraF- 
fela IK, qux fecet EB in duas aequalcs par- 
tes, menfura Coronae propofits aequalis fpztio 
EBLM, fivc E B P H crit produftum rc#* 



I 
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per circumferentiam K I cujus radius txt 

Iaitur ut dimetiatur corona V multiph- 
cancla eft e;us latitudo E B per circumfcrentiara 
KOQ^ qu* dicitur media inter circumferen- 
tias BGD, & EFGquia fuperat circumfe- 
rentiam minorem E F G five reftam E M 
quantitate UM , qux iequalis eft quantitati 
PL, qua ipfam fuperat major circuraferentia 
BGD fivc rc&a BL. 

IX. 

Segmentum <ircu\i efi fpatium arcu & cb&rds 
terminatum. Et dimenfio cujufcumque figum 
circularis reducitur sd dimenfionem fegmenti . 

Si roetienda fit figura Y variis circuli ar- Ftg.i. 
cubus & re&is lincis terminata , five figura Z T ?J-£ 
arcubus tantum confcffca , tota difficultas erit t**.^ 
dn dimetiendis circuli fegmentis ,^ipatiis vi? 
delket ut ABCE, arcu ABC& chordaAC r$g.% 
terminatis. Etenim figur* folis circuli arcu- T**4> 
bus, five arcubus ic reftis lineis terminat* 
confiderari poflunt ut reftiline* quibusdara 
fegraentis au£he vel diminbtar» 

X. 

* 

Sefior eft pars circuli a duobus radiis & arcu 
quem intercipiunt , comprebenfa. 

^ Dimenfio feQoris , & fegmenti . 

Cognita circuli dimenfionc , fegmentura 

quod» 



« s .» 



W . * d: cea&raut . 

i^dtetiisquen AjBCE , izcik/immux * E#nRm 
fi dncantur ad centrum T arcus A B C re$$t 
AYY^TyfietifigurarABGT, qu* .YPFafur 
fc&<MS ^jus! area erit ;ad .raiwAlaft ttt afcjus» 
A B " G" ak§ • t^tajnr ii cxrcumferei&ttenv. » ■ > & <ci0*isi 
menfupai «rit sproduftum nfct! cBnttdjci %$&H A£T 
ik atcum: Jl* G .' Se&dfre lautem^dfei»rmi»W»;» 
ffem&m#J ; trii*iguluni, A l G;T>^Jh^b^jttfl8Snn 
ferit fegmetitri AiB"G'E^r/i.qff! f-: ' ; -;r j-,np r j" 

XJ- 

• XV I. 

% * e v ' • • » - V i • ? ■ * -\ -» r ■ . * • I •> * . i « » • « , t ;■ i. «• 

F/>.2. •. 'Com^iypei^^ aUqtffo wJ , 

Tab.^ cu j as arcus H I K centrum ignoratur , neceffario 

centrfam ^'cujtifciiin<jue arcift qtoreo^jprfpci?ur- 

, rit . ^horitQ «nina fieo»ii figuaain qwqtlS . 

ignorarfc welcfcffc^cfl: ,cwm^pMCtdcwr;rni^lhp^ 

radii cogni tiohem expoftulct « / i ; i : n \ \[. i , . 

**#.?. k Sit A B,G:arcus prcp«fif*:^Si e»t ^uibftk 

ffc^ cumque jKitt&is Ai & Bi *iHija& . arcu* 4t ..ttfflf ri* 

dekribanturiiij^tuoriairci» gioi t fib rt.lp.h-i 

mp n , quomnr duo primi iat «jttOCiimqW .in-r 

tervallo defcripti ,k alii > vfcre aut eoden*j au* 

quocumque alio r centrum quaefitum manifefte 

erit in refta op qus.jtfonjunget interfe&ionis 

pun&a o & p» 

i . Deimte aecipien^Q terjtium punftum G . Aft 
eodem ,**«« A BC».& idem efficiendo in 
B , & C ) quod in A , & B fa&um eft , ha- 
bebitur* >e£la f r, in qua etlam erit cen- 
?trum wAfitnm • Igitur hoc centrum crit • 
} T pun- 



•» 
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Tpun&uffi concurfus re&arum vp> q r. > 

< Itaqueiquomorfocuroqttc * tria . pun&a collo* 
ceiuur . duouaocb noa ciirefta,' axcu, circnli 
femper conjungi poterunt , five quod idsra eft , 
^acuraqus tkt* proportiow latertus A Cf^.io. 
BG trianguli ACJJlibafim, huk:miirqpl<y T **-*- 
circplum circunofcribi poterit » . > 



. i 



XIIL 
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Xto<* r*fl* ** quocvmjjvt\ punQo circmfertnti* 
t femicirsuli 44 txtrtmitatts ciatUtri dutikx tf+ 
. jiciunt anguhm , rtftum* 



!. !.,'> 



. Methodus -cifculurfi rrianguk) cixcumfcriben- 
di fi fucceffive applidetur variis triaagttJis A C B$ f&.i u 
A ; '£ £ 1 A Q B , piMi JBinlifve ere&is fopear A B> i Tj *-^ 
hoc manifeftum erit tjuod a tciahgolq AOB 
cujus angulus ad verticem fit valde acutus 
declinando ad alia .^rrja;ngula AED, A G B 
«juorum angulus ad verticem eft apertior , cen- 
{runat circuli cir^umfcrij>ti ad A B r&bpes ac- 
^ed^^.imipofubter.AB intexdtM&j$nmfit > m 
dum* hafecftuir ( #&gpli}s ad verticem A G B> 
Qjiar^ aniraadvsffieqti hoc «ntrilm defupsr 
a^. f^er A B aliq^ftndo invstiiti vidttur qu»- 
r^idura c»ji*s fptpei fit triangulttm A F B-ft*J*- 
«dum in.re^a AjB eft <ircumfcripti citculiV^' 

centrunru 

• *» . *■ 

; : Ut hoe triangujuin * A F B dignofcatbr pri- 

mo 
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mo fcjendum eft partem circuli Triangnlo 
cijxumfcriptam in data hypothefi efle femicir- 
culum . Er rcvera cum ccntrum 1 , circuli fit in 
rc&a A B cujus extremitates ex hypothefi funt 
in circumferentia ,• centrum M erit prscife in 
media refta A B , & fic A B neccffario cric 
diameter* 

Deinde fi ex quocumque femicirculi punfto 
F ducantur re&ae A F , F B , angulus A F B 
crit re&us . Nam ducendo F M triangula A F M, 
M F B funt ifofcelia . Ergo angulus A F M erit 
zqualis angulo FAM ,& angulus M F B an- 
gulo FBM, five quod idem eft, totus angu- 
gulus A F B arqualis cric fummx arigulorunt 
FAM, FBM. Sed tres anguli AFb, FAM, 
F B M fimul fumpti pquantur duobus re&is . 
Ergo angulus A F B erit re&us-. 

Sic fi fuper bafim A B quodcumque trian- 
gulum re&angulum defcribatur, hoc erit in~ 
fcriptum circulo, cujusccntrum fit in btffi • 
Quod quarrcbatur. 

XIV. 

Quoniam ex praecedentibus compertum eft 

angulum cujus vertex eft in femicirculo 8t 

diametro infiftit , fcmper rc£him effe, nunc 

inveftigandum occurrit , an reliquae circuli 

partes aliquam habeant analogam proprieta* 

^J^tem; an cx. gr. anguli A C B , AEB, AFB 

f^Jin fegmento A C EFB fint inter fe «qualcs ut 

£111 in Semicirculo • 

Quod ut ignotcfcat , inquir^tur primo uniui 

*n* 
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anguli valor , dcinde an ceteri huic aequalcs 
fint invefiigabitur • Sumaturex.gr. angulu» 
A E B cu;us vertex E fit in medio arcu A E B . jr/jr.14. 
Sicuti re&a EDG quaetranfit per centrum l> Ta *+ 
fecat hunc angulum in duas acquales partes , 
fat erit mctiri angulum A E G ipfius dimi- 
dium , five , quod idem eft , determinare fufc- 
ficiet quac pars anguli ;am metiti A D G fit 
angulqs AEG/ dixi angulum ADG ;am me- 
titum quia ( 1. Part. Art. 11.) arcus AG cft ; 
ipfius menfura • 

Si animadvcrtatur triangulum A E D efle 
fequicrure , facite dignofcetur angulum A E G 
efle dimidium anguli AbG, cum anguli 
AED, EAD ( 1. Part. Art.XXXI.) fint ae- 
quales. Sed ( 1. Part. Art. LXVIII. ) hi duo 
anguli fimul fumpti aequantur externo angu- 
lo ADG. Ergo angulus AED five A E G 
erit dimidium anguli A D G . 

Sed eadem . ratione angulus D E B cft dimi* 
dium anguli G D B . Ergo totus angulus A EB 
«qualis erit dimidio anguli ADB . Ergo di- 
midium arcus AGB erit ipfius mcnfura* ., 

:XV. ' 

» ■ 

Omnes anguii quotium vertices funt ad peripbe* 
tiarn, CP qki eidem arcui infijiunt , eequales 
funti& kujttfmodi arcus dimidium eft eotum 
tommunis menfura • 

Ut innotefcat aft angulus A E B cuicdmquc 
angulo «<JUetur cujus vertex fit in codem feg- 

men« 
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ftiento, exartrinandum eft utrum' quicumquc 
^• x 5-attgulus AFBex. gr. fit dimidium angrili ad 

* • ^ntrum ADB. Hoc facile compertum erit 
- fi per centrum ducatur re&a FDG. Etenim 

anguhts A F-B compofitus erit ex duobus AFD, 
DFB qui ex praecedenti articulo erunt dimi- 
dia angulorum ADG, G D B t -ergo totus 
angulus AFB erit dimidium anguli ADB • 
*F#*.i$Si autem de omnibus angulis* ACB, AEB, 
Tah. 4. A F B quorum ,vertices funt ad peripheriam , & 
quieidem arcui A G B infiftunt r idem fermo ha- 
beatur, concludi poterit omnes inter fe squa- 
fcs efle j quomodo in articulo praecedenti fu£» 
picatum* fuit . 

. XVt" •' 

- Inter varia angulorum genera quorum yer- 

tices funt in arcu A C E F B habentur nonnulli 

qui primo a demonftratione prxcedenti exclu- 

*F«[,i6di videntur , ut angulus A F B * ita pofitus ut 

* ** refta F D G per ccntrum du&a tranfcat ex- 

tra -angulum ADB . Verum fi confideretur 
angulum D F A efle dimidium anguli GDA, 
& angulum DFB efle dimidium anguli G D B, 
dignofcetur angulum A F B exceflum anguli 
DFB fuper angulum DFArfeift dara hjr* 
pothefi dimidium anguli A D B exceflus an- 
juli GDB fuper anguhim GDA. 

» 

XVII. 

* . h , . I ' 

~ Propter figura? qua? hucufque adhibitx funt 

de- 



demp&ftratio ' praecedens /ad. . fegmejita flaf¥U«i 
femkinruio majoria pcrtincrp, videtti$ «? At -frt 
cile demonftratur <juemcumque aggujwn A F B,ij^f;^ 
cu;us vertex fitin fegmcnco feroicjfrciUo mh 
nod '.fenipef i efle, conapofittito« dj*ofep$ P F §t 
DFA dimiiiis angalox«tm BiD<5 „ ,AI>G * 
& Cdnfecjuenter* diiaidiuro arcUBm JBG*AQi 
hoc eft dimidiumjattms>AG£^^^ 
anguli AFB. :/ f . : 



XVIII. 
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Tangens* Circulijjji Vm* qu* ipjum *»..fW&* 
tangit. E* angukts a cborda & t4ngffi(e it^ 
tereeptus voeatur angukts *d fegmentum : ejuf- 
que ntenfura eji dimidium arcus fegm^ti • . 



• » 



•Pofita «qualitate . angulorum a4:pkctf*pfer 
renti&m m eodem; fcgmento AEB 3 AFIJ jF/*.i8. 
•AHBi quatteridum eft ,quid eyadnt 8BgpJftf' T * ' 4 * 
A QB cum ipfius vertex definit m pftnj&uflj: 
*B< extfemitdtem bafis AB* Evanefcit oe. ille 
angulusr? hoc videtur pmnirio impQ0iWc ., Uf 
nralla tprsehabita diminutione repe«*e ptpninp 
diluatur . Verum fi puriftum ignoratut in cjupd 
hic angulus nhimo definat , quomodg mcW^i 
poterit?. H*c difficuttas: rcfcdvi faaud poflfe -yih 
-detur fine infiniti geometria* c$jm i4^a fal- 
tem imperfe&a omnibus hominibiit infita efti 
<ju* folummodo debet txplicari *. .. > 

Hoc primum animadvertatur gued cum 
punftum E ad B accedit evadendo F , H , Q^ 
&c, refta EB femper diminuitur , & angu- 
* • . * " lus 
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ftis E B A ab ipfa & refta A B interceptw 
magis maglfque aperitur . Verum <juo refta 
QB diminuitur, Angulus QBA nunquam in 
mhilum definit, cum ut fenfibilis fiat , tan- 
tum re&a^QB cft producendainR.Hocidem 
ne dicendum cum linea QB ad Zerumufque 
diminuetur ? Tunc quomodo confiftet ? Quid 
de illius produ&ione fentiendum? . 

Hxc nihil erit , nifi re&a B S •, quar in nno 
cantum punfto B circulum tanget ; Sc ideo 
tangens appellatur* 

Manifefte infuper conftat reftam AE qux 
fucceffive erit AF, AH , A Q&c. femper ad 
AB accedere, & tandero in lllam definerc , 
dum linea E B femper diminuta evanefcit * 
Igitur angulus ad peripheriam A B E fa&us 
primo AFB, AHB , AQB fit tandem an- 
gulus ABS ex chorda A B & tangente B S 
comprehenfus , qui vocatur angulus ad : feg- 
* mentum, & cu;us menfura eft femper dimi- 

dium arcus AGB. 

Qu&mvis hxc demonftratio abftra&a for- 
taffe Tyronibus videri poffit , eara tamen haud 
omittere oper£ pretium dttxi , cum in hu*. 
jufmodi confiderationibus mentem exercerc 
maximar fit utilitatis iis potiffimum qui ad in* 
iiniti geometriam velint iricumbere. 

Si autem eorum vires penitus excedat» efc- 
plicari potefl; prima tangentium proprie^- 

ta»,exqua aliam demonftrationem facile affe- 

quentur . 



XIX. 
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XIX. 

Tangens efi perpendicularis diametro per 
punflum contaElus tranfeunti. 

Pririccps tangentis proprieras cft uMn quo-F/j.ip. 
cumque pun&o B circulum tangat, fit necef- T "**4" 
lario perpendicularis diametro IDB per hoc 
pun&um tranfeunti . Nam cum peripheria fit 
ita fibi «qualis ut a quacumque diametro 
I D B in duos femicirculos I A B , I O B x~ 
quales, & aequaliter diamctro infiftentes divi- 
datur , necefle eft ut partes B S , & B H tan- 
gentis qu& duobus femicirculis communis eft, 
«qualiter quoque refpeftu diametri confiftant. 
Quod haberi non poffet quin diameter IDB 
perpendicularis effet ad tangentem HBS. 

XX. 

Hinc dignofcitur quare dimidium arcus A G B 
fit menfura anguli ad fegmentum A B S . 

Etenim angulus ADB cum xqualibus an- 
gulis D A B , D B A ( i. Part. Art. LXIV. ) 
duos reftos conftituit . Igitur dimidium angu- 
li ADB cum angulo DBA conftituit unum 
re&um. Sed angulus quoque DBA cum an- 
gulo A B S efficit unum reftum . Ergo angn- 
lus ABS aequalis erit dimidio angtili ADB. 
Ergo dimidium arcus AGB erit naenfura an« 
guiiABS, 

F XXI. 
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/ 

Segmentum dati anguli capax. Et modut 

illud defcribendi* ■ : ' 

Ex hac altera demonftratione hujus Circu- 
lorutp propriet^tis dimi4ii*m nempe^^rois 
AGfi ffle menfqram angijli ABS oritur &., 
lutio ftquentis problematis. 
; Super re&^m A B fegmentum 4efcribere ca- 
&'lil P ax 40guli dati L ; hoc eft fegmentum AFB» 
Tab.+> in cjuo cmnes a<j Perjpkeriaip anguli A F B 
«quales fint ^qgulo dato L. 
. In pun&is A & B fiant anguli B A S , & 
A B S aequ^les angulo L . Deinde fuper. A S & 
B S exciKntur perpendiculares AD, & B D . 
Eartef occurfus D erit centrum quarfiti arcijs 
AFB- 

Nam ex Art. XIX. re£tae BS, &AS erunt 
tangentes circuli, cujus centrum eft D,&ra- 
dius A D five B D , quon&m B D & A D 
fpnt perpendiculares ad BS & ad AS . Infu- 
per ex articulo pra«£denti dimidium ?rcus 
AG3 eft menfur^ ^pguli ABS , & ex XV. 
dimidium ^rcys A Q B eft menfura anguli 
AFB. Ergoangulus AFB scqualxscrit sngplo 
A B S , hoc eft angijio L QT quod quaerebatur . 

XXIL 

Difiantiam invenire uniur hci a tribm aliit , quo~ 
rum diflanti* cognofcuntur » 

Cognitio explicatar Segmentorura proprieta* 

ris 
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tis verifimiliter Geometr^fum curiofitati rc- 
ferenda eft . At maximo eft ufui ficut & plu- 
?es aliae qua? licet initio utiles non videanturj 
pvxcipux tamen utilitatis deinde effe foleijt. 
Praxi enim recenfit* Circulorum proprietates 
plurimum infervierunt , plurimafque attulerunt 
proprietajes , quarum una in fequentis proble- 
matis folutione apparebit , quod faspe fepiu* 
jn Geographia folet occurrere. 

Sint tria loca A, B., C quorum diftantiatF/^.22. 
relativ* AB, BC, A C cognofcantur , & qus-» T **-** 
rendum fit in qua ab hifce locis diftantia pun- 
ftum D fit conftitutum 5 ubi omnia tria loca 
confpici quidem poffit , fed unde egredi non 
poflit ad ipfius diftantiatn dimetiendam . 
* Super papyrum primo defcribantur tria pun^F/g.22. 
fta a b c , qux In eadem inter fe ratione cok <* 2 3- 
locentur ac tria pun&a A ,: B , C , hoc eft '* 
geometrice loquendo fiat triangulum *&£ J&+ 
mile triangulo ABC. 

Ope deinde femicirtuli cognita magqitudi- 
ne angulorum ADB, BDG , fiat fuper a k 
fegmentum bda capax anguli ADB , & fu- 
per reftam b c fiat fegmentum b d c anguli 
BDC capax . Horum fegrt^entorum uccurfus 
d defcribet locum D, hoc eft reftae d a , db* 
dc in eadem erunt ratione refpeftu re&arum 
ab, bc<> acj ac diftantix quasfitae DA, D B, 
D C refpe&u cognitarum diftantiarun* AB, 
BC,AC. Quod profe&o demonftratione non 
eget, cum fatis conftet cx iia qu* difta funt 
ubi de figuris fimilibus. 

f z xxra. 



V. 
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\ XXIII. 

Datis in circuh duabus cbordss fe fc tnutuo fe- 
cantibus , reSangulum ex partibus unius *$ua* 
le erh reBangulo ex parttbus aherius . 

» » 

Facilc oftendi poflet praxim ex hifce circu- 
lorum proprietatibus plurimum profecifle $ fed 
aliae nunc opportunius eorumdem proprietates 
demonftrand* funt qux cx przcedentibus du£bt 
maximo ufui efle folent. 
*J8f** Ut ordinatim progrediatur , primum ani- 
* #4 *madvertendum eft , datis duobus angulis ae- 
qualibus EDC, EBC eidem arcui E C infi- 
ftentibus, triangula D A E , BAChabere an-> 
gulos sqnales , videlicet ( 1. Part. Art. XXXIX. ) 
efle fimilia. 

Nam qua ratione angulus E D C squali* 
eft angulo E B C » eadem angulus D E B arqua- 
lis erit angulo DCB. Anguli vero D A E 9 
& BAC erunt gquales, tum quia ab iisdem 
lineis interceptij tum quia in duobus trian- 
gulis fi duo anguli unius zquales fint duobus 
alterius , tertii quoque erunt aequales . ( x* 
Part. Art. XXXVIII. ) 

Ut facilius deinde in triangulis ADE, A BC 

generales triangulorum fimilium proprietates 

*F# ndignofcantur , Triangulum *DAE conftitua- 

* . 2 *- tur fuper triangufum B A C ponendo A B fa- 

'*' per AB, & AE fuper, AC ita ut DE fit pa- 

rallela ad B C • Tunc recurrit quod obferva- 

tum eft . 

1. Datis duobus triangulis fimilibus ADE, 

ABC, 
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ABC, quatuor latera AC 9 AE, AB, A D 
effe proportionalia . ( i. Part. Art. XXXIX. ) 

a. In omnibus proportionibus produ&um 
extremorum aequale effe mediorum prodnfito 
(ii. Part- Art. VIII. ) Unde inferri poterit re- 
Gangulum iive prodti&um ex AG in AD a- 
quale effe re&angulo ex A E in A B : quod 
eft maxima circuli proprietas, qus fic enun- 
ciari poteft : Si in Circulo ducantur du* re- 
&* fe mutno fecantes , produ&um ex duabus 
partibus primr aequale erit produ&o ex dua-* 
bus partibus alterius. 

XXIV. 

Quadratum cujufcumque perpendicularis ai dia- 
metrum aquale efl tcftangulo e% partibus 

diametri • 

Si duae re£be BE , DC fe feceht perpendi- F - l6m 
culariter , & ex ipfis una fit diaractcr D^C , du* Tai.+ 
-partes A B , A E alterius refta B E erunt aequ*- 
les • Ac proinde praecedens proprietas in data 
hypothefi fic erit enuncianda : Si fuper circuli 
diametrum DC ducatur qupcumque perpcndi- 
cularis AB, quadratum hujus a?qua}e eric re- 
<&angulo ex diametri partibus , hoc partis A D 
inAC. ' 

XXV. 

Reftangulum in quadratum commtfiare . 

Ex prscedenti articulo modus eruitur re&an* 
•gulum commutandi ia quadratum . Sit A C F E £'*•*?• 

F 3 re&an- T * M ' 
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reftanguhim propofltwru Jroducatur ACia 
D ita ut re&a A D *qutlis fit re&ae AE,& 
defcribatutf femicirculus DBC, cujus diame- 
rer fit DC> Deinde producatur latusEA do- 
nec in femicirculum occurrat* Tunc AJ8 ejrit 
latus qufcfiti «juadrati ABGH «qualis dato 
re&angulo AFCE» , 

XXVI. 

Metbodus inveniendi mediam ptopottionalem • 

S*pe fepius prfccedens. problema aliter* \>to+ 
poni folet : inter duas , fcilicet datas rc£as 
mediam proportionaleminvenire * Ea vero di- 
citur media proportionalis quae eo major fit 
ririnori tx datis reftis , quo eft minor majori 
cx ipfis : ht>c eft fi Ag ex* gr% fit media pfo^ 
portionalis inter AD & AC ? AD erit ad 
AB, ut AB eft ad AC . Quod idem eft ac 
pracedetis problema cum (tu Part* Art. VIII. ) 
produttum « AD in AC, hoc eft re&angu- 
lum ha*&m rt&arum sequale fit ptodufto ex 
AB in AB> hoc eft quadrato AB> 

Igitur cum inter duas datas re&as media 
proportionalis erit inrcnienda 5 re&angulum 
ex his re&i* in quadramm commutetur i & 
tpfius lattls tiit media proportionalis <gua?fita« 

Alt&a mttJb$dm inveniendi mediam ptth 

pottionalem * 

IttVeniri etiam poterit media proportiona* 

x lis ' 
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lis ex altcra methodo du&a a Girculi proprie- 
tate, qu* Art. XIII» etfplicata fuit . Sit exp#. 2 8. 
duabus datis re&is major A C , & A D minor , Tab. 4. 
Ducatur DB pelffaftdiciilari* ad A6,& uihc 
piiti6iftml B , fcbi h«fc pdfpehdteulari* otciirrit 
fttoicif cuk> A B G Aiper diametnim A C con- 
ftitwfo, dabit reftttmi AB mgdiara propofeio- 
nalem intef A D & A G < Nata du&a re&a 
BG triangiilum ABC habcbit angulum B rc-. 
ftum . Ergo ( i.Part. Art.XXXVHt. ;hoc trian* 
gutem fimile erit triangulo ABD cum utri- 
que angulus A fit commu6is . Sed datis trian- 
gulis ADB, & ABG fimilibus, ipforum la- 
tera funt pro^&rtioh^lia - Ergo ADeft ad A B , 
ut AB eft ad AC* Ergo AB eft media pro- 
portionalis inter AD, & AC. . 



XX VIII. 



K 



Ffgurtfft nBfljnedm in quadriium towettere^ 

Si qt&cufrique re&ilinea figura in quadra* 
tum coriverti vfilic { ilt hoc ^robtema ad Af t. 
XXV* f^dttcaturs ) exr ipfa re£hmguluin iiat, 
Quod qtiidem fadllimum erit, turii quia figu^- 
rac re&iliiiese tt iangulis coHJjia&se fitnr . , turik 
^ttia tifriafigtikim eft dimidium. re&aiiguli «ana*- 
ddm habfctim bafim & altitudinem ^ tuih de* 
niqug quia tfmriia re&ahguto cx trfanguiis orta 
unum edtiftituurit re&ahgUltfffl fiunaomnibfe 
detur altitudo. ( u. Part*Art.VlO 
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Figura quoque circuli arcubus termiruta in 
qijadratum converti poterit , ipfius arcuum lon- 
gitudine pra&ice dimetita . Poterit enim ceu 
re&ilinea in re&angulum converti , fi menti 
occurrant articuli IX, & X, ubi tradita fuit 
methodus omnia circularium figurarum gene* 
ra dimetiendi . 

XXX. 

Quadratum efficere quod fit ad aliud im 

ratione data . 

Ex circuli proprietate in Articulo* XXIV- 
tradita oritur facillima methodus ad quadra- 
tum efficiendum quod fit ad aliud datum in 
ratione data . Quod in Art. XXII. partis fe- 
cundg promiffum fuit, 

Sit ex. gr. efficiendum quadratum quod fit 
jr^ #29- ad quadratum ABGD ut refta M ad re- 
T*i.4.£am N. Primo latus GB (i.Part. Art.XLI.) 
ita in pun&o E dividatur , ut C B fit ad B E 
ficuti N eft ad M. Deinde ducatur E F pa- 
rallela ad AB . Tunc re&angulum ABEF 
eamdem habebit fuperficiem , ac quadratnm 
quzfitum. Tantum reliquum erit ut hoc rc- 
ftangulum in quadratum convertatur. 



XXXI. 
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XXXI. 

Poligenum efficere quod fit ad aliud fmile 

in ratione data. 

Si efficiendum iit poligonum H I K L M , quod *£*£• 
fit ad poligonum fimile AfiCDE uc re&a Xiw.i. 
ad re&am Y $ primo fuper A B latus dati po* 
ligoni ABGDE fiat quadratum ABGF,,de- 
iade defcjribatur aliud quadratum H I O Qauod 
fit ad quadratum ABGF ut refta X ad re- 
ftam Y . Tum fi fuper H I hujus quadrati la- 
tus defcribatur poligonum H I K L M fimile pri- 
mo ABCDE, hoc novum poligonum erit , 
quod quzrebatur. Quod certum eft, quia ( j. 
Part. Art. XLVIII. ) figuras fimiles funt inter fc 
ut quadrata laterum homologorum* 

* 

XXXII. 

Circulum efficere qui fit ad aJium in ratione data . 

Si circulus effici \tlit qui fit ad alium datum 
ut X ad Y , fiat quadratum quod fit ad quadra- 
tum radii circuli dati ut X ad Y • Tunc enim 
hujus novi quadrati latus erit radius circuli 
quarfiti . 

- XXXIII. 

Si ex quocumque pun&o extra Circulum duce te+ 
8* ducantur, qu* circulum fecent , (JT in ca- 
vam peripberiam incidant , reSiangula ex bis fe» 
Sis in fuas externas partes erunt equalia • 

Ex illa Qrculi proprietatc gua preccdcns 

pror 
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problema refolutum fuit, altera eruitur prd-* 

prietas , videlicet . 
£,'£•3*. Si ex ptiftftb A extra Circulum duae re&ae 
Tab.± ABC> ADE chfe. antarj; cjax in duobus pun- 

ftis peripheriam fecent: & fi ducantur re£tae 
GD, fiE, triangrite AGR, AEB fimilia 
«ffcnt cucft aflgulris A fit u&ique communis , ' 
& anguli ad peripheriam G* dc E fint aequa- 
les . Sed data fimilitudine tr&ngjtfkif um CAD, 
■ y EAB tjuatfcof- 't4&x AB , AD* A E , AC 
finit propof t iotiales . Ergo re&angulum eiAB 
in AG «qtfale itii re&angulo A.D it\ AE : 
quod fic enuntiari poreft ♦ Si ex quocumquc 
piift&o A extrl circulam dudantuf duae reftas 
A C r A B qua circuliirti fecenr , 6c in cztvam 
peripheriarti ihcidant , fe&angtilum ek xe&a A G 
in fui extefnim partem AB aequale erit re«5 
ffcangulo ex re&a A E in fui externam par- 
tem AD» 

Quadtatutft tangmit* quM teft rtftaiigulo ex 
1 Jtcante in fuAnt txternath partem » 

Cum re&a ex pun&o A du&a circulum 
non fecat, fed ewni fisfliiihftodo tangit ut AF, 
jyrascedens. proprictas in hanc convertitur * 
(^jjadratum tangentis AF xejuale eft re&angui 
)S> ex tota fecante A E in fuam externam par- 
tem AD * Nam fi confideretur tahgens AF 
ut circulum fecans in cfuobus piin&is infirfite 
Vicinis/telte AB & AC unani.tantum J"e- 
7 aam 
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ftara cfficient AF, & pro re&angulo ex A& 
in A G habebitur quadratum reftae A F - 

XXXV. 

I 

Tangentem ad circulum ducere ex punft^ 
^ ^ v ' extra ip/um dato. * * ~ 

Quamvis ex * prarcedenti propofitkme valor 
tjuadrati tangentis AF dignofcatur , modus ta- 
men non eruitur ex dato pun&o A taA ^Fig^i* 
cendi. Ut autem innotefcat quomodo ex da-T**.*. 
to pun&o A duci poffit > confidtfreair ( Art. 
XIX. ) radium FG perpendicularem e(fe ad 
tangentem FA/. Inveniendum Jigitu* cftt in 
dato circulo punfrum F ita ut angulusAFG 
lit reftus: & defcripto fuper AGfemicirculo, 
pun&um ubi fecabit circuJum FKO) cric 
C Art. XIII* ) pun&um F quaefituta . 




Tinis terti* partie. / t 
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ELEMENTA GEOMETRI^. 

P A R S Q.U A R T A. 

Dt Mtbofo- dmettendi folida , eorumque 
\jvperficiem . 

i principiis in tribus primis parri- 

bus cxhibitis fatis fuperqne refolvi 

poflent problemata iis longe diffi- 

ciliora. Verum ut prxincapto or- 

dine progrediatur , opportunius foli- 

dorura dimenfiones hic erunt invcftiganda: , il- 

larum videlicet extenfionum , qux tres dimen- 

iiones habent , longitudinem , Iatitudinem , ac 

profunditatem . 

In has profefto inquifitiones Geometrx ftu<- 
dia omnia primo contulere . Quxrendum fuit 
ex. gr. quot lapides in muro continercntur t 
Fig.i. cujus longitudo eflet AD, latitudo AB , 8e 
T«i. 5- profunditas B G . Aut determinanda fuit aquae 
*F**.a. c °pi* q n se in cyfterna * A B C D contineretur,five 
Tdf.j. invenienda foliditas Turris,ObeIyfci , Domus &c. 

Uc 
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Ut dc figuris trinae dimenfionis eodem omni-» 
no modo agatur , ac de ceteris aftum eft , 
primo inveftiganda erunt folida planis termi» 

nata. 

Non erit autem cur de dimetiendis horum 
corporum fuperficiebus fermo habeatur , currj 
nonnifi figurarum re£fcilinearum compofitiones 
fint, & confequenter eorumdem dimenfio ex 
iis dependeat, qux demonftrata funt in prima 
parte • 

Cubus eji folidum fex quadratis termins- 
tum , Cf efl communis folidorum 

menfura * 

Katuralis rationis lumeh docet corpora om- 
nia , ut ipforum foliditas dimetiatur, ad fim- 
pliciffimum- folidum referenda etfe , ficuti ad 
quadratum fuperficies omnes referuntur . Soli- 
dum aurem omnium fimpliciffimum Cubus eft 
qui inter folida eum obtinet locum , qui qua- 
drato inter fuperficies tribuitur : eft videlicet 
fpatium ut abcdefgb, cujus longitudo , la* 
titudo , & profunditas «quales funt > five quod 
idem eft , figura fex quadratis arqualibus com* 
prehenfa . 

Latus horum quadratorum latus Cubi ap- 
pellatur. 

Pes cubicus cubum fignificatf, cu;us latus eft 
unius pedis , item digitus cnbicus eft , cujus la* 
tus uno digito metitur» 

ii. 
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II. 

Parallelepipedum ejl folidum fex reSanguIjs ter- 
minatum . Et ptana paraHela vocAntur qu<e 
inter fe *qua\itet femper diftant . 

Tig.u v Solida q\ix frcquentius ilimctienda occur- 
**'•$• Wtf, ut ABCDEFGH fe* re&angulis ter- 
niinantur , A B C D , CBGF, CFED, 
DEHA, GFEH, ABGH. Hsc folida Pa~ 
rallelepipcda vocantur , quia ipforum oppofi- 
ta plana cum femper jnter fe squaliter di- 
ftent , funt parallela , quemadmodum re&ae 
«qualiter femper diftantes parallelae dicuntur . 

III. 

. Parailelepipedi menfura . 

Id genus folida facile' dimetiuntur ob eo- 
rum cum reftangulis fuperftciebus analogiam • 
Primo itaquefive pede five digito fingillatim 
ditnetiantur longitudo A D , latitudo A B , & 
£>roftmditas B G ♦ Deinde tres numcri inveuti in- 
vicc&i multlplicentur . Tum produ&vira expfi- 
met quot pedes fivc digiti cubici in dato. pa- 
s^\l elcpipedo contincantnr . Ut hoc mcilius often- 
datur, fit cxemplum. 

Fac longitudincm A D sflfe fex pedes , Iati- 
4#dinem AB guinque, & quatuor .profundita* 
tem B G . Re&angulum A B G D ( i. Part. 
Art. XI. ) fexics continebit quinque, hoc eft 

30- 
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30, quadratos pedes . Sideinde re£he BG, CF, 
Dfc, AH folidi profunditatcm sequaliter di- 
metientes in quatuor aequalcs partes dividan- 
thr , & fi per divifionis puq&i ducantur pla- 
ria fibi invicem paraliela , h*c pl&na paralle- 
lepipedum dividcnt ir\ alia quatuor parallelc- 
pipeda , quorum profunditas crit unius pedis ; 
& omnia erunt zqualia & fimilia • Sed pri- 
mum ex his parallclepipedis 30. pedes cubi*. 
cos continet , cum ipfius exteripr facies A B C D 
contineat 30. pedcs quadratos . Ergo totum 
ABCDEFGH quater contiaebic 30., fivc 
120* cubicos pedes* 

IV. 

Paralltlepipeda producuntur ex reEiangulo quod 
pbimet paratleh moveafur . 

Non cft cur in variis explidandis modis Jm- 
moremur , quibus parallelepipeda pra&ice con- 
ilruantur cum facillime poffint inveniri. Se~ 
^uens tamen modus explicatur , cujus cognitip 
cft omnium utiliffiijia. 

. Quadratum five rcftangulum quoidcuniqB? 
.ABGH ita fibi ipfi parallele moveatur , iit 
quifque angulus A, B, G , H unam percur- 
rat ex quatuor reftis AD, BG , GF , HE 
perpendicularibus ad plahum re&anguli AB 
GHi 



V. 
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V. 



ReSa eft plano perpendicularis cum ei infijtent 
in neutram partem inclinat . Idem dicendun* 
de plano quod aheri ftt perpendivulare . 

Inutile . fere , videtur animadvertere reftam 
plano perpendicularem eam eflfe quaf plano 
infiftens in neutram partem inclinat* & pla- 
num plano infiftcns , nec in alterutram par- 
tem inclinans huic effe perpendiculare • Hx 
enim definitiones cum illa analogae funt , ia 
qua refta alteri perpendicularis di&a fait. 

VI. 

Retfa plano perpendicularis eft perpendicufarie 
omnibus re&is qu<e difcedunt apunQo , quo itt* 
tadit , & funt in eodem plano » 

F/^.4. Hinc oritur, re&am A B perpcndicularem 
T^.j.plano X etfe perpendicularem omnibus re&is 
AC, AD, AE &c, quac ex pun&o A difce-* 
dentes , funt in hoc plano . Si enim refta A B 
in alterutram ex his reftis inclinaret , in alte-» 
rutram plani partem effet inclinata* ergo plas 
ino pcrpendicularis non efTct • 

VII. 

Ut fenfibilius innotefcat quomodo re&a A B 

effe poffit perpendicularis omnibus reftis ab ex- 

trcmitate A difccdcntibus,conficiatur figura mo 

daftquenti . 

Sit 
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Sit ex quacumque materia facile fle&enda , ?ig. 5. 
ut ex charta, re&angulum FGDE in duas T **-5- 
^sequalcs partes divifum a refta AB perpen- 
diculari lateribus ED, FG . Ita deinde fle- 
ftatur hoc re&angulum in AB, ut refta A B 
fit altitudo plani , & ita flexnm fuper planum 
X collocetur. * Quacumque data inclinatio*-*?;-*. 
nc duarum partium FBAE, GBADreftan-W.V. 
guli flexi E ADGBF, femper ha: duaj partes 
erunt in plano- X quin refta A B in alteru- 
tram hujus plani partem magis inclinet . Ergo 
hxc refta A B perpendicularis erit omnibus 
re&is quas ex ipfius extremitate difcedentes 
erunt in plano X. Partes enim AE, ADre- 
ftanguli flexi motu defcripto fuper has rc&as 
fucccffive (tektrL poterunt . 

VIII. 

Modus ptaBicm aut excitandi aut demittendi 
perpendicularem ad quodcumque planum . 

Ex praecedenti conftruftione intelligitur quo- 
modo ex quocumque dato five fuper planum 
five extra ipfum pun&o aut excitari aut de- 
mitti poffit perpendicularis . Etenim pun&um 
fuper planum fit A , & cxtra ipfum fit H , p; gm 7 
deferri femper poterit reftangulum E Ff} G D A T**. $ 
fuper Planum X ita ut refta A B datum pun- 
ftum tangat.' & tunc AB erit perpendicula- 
ris qusfita. 



IX. 
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IX. 

Linea eji perpendicuiaris plano fi eji perpendicu- 
laris duabus lineis bujus plani , qu<s ab eo* 
dem punQo difcedant qao illa cadit . 

Intelligitur etiam lineam AB efle perpen- 
dicularem plano X fi eft perpendicularis dua- 
bus hujus plani rfe&is AE , &'AD. Tunc 
enim A B fumi poteft ut flexus re&anguli , 
cujus alterum Iatus fuper AE, & alterum fu- 
per AD applicetur. Sed hic flexus effet per- 
pendicularis plano X . Ergo &c. 

X. 

Modus excitandi Vlanum alteri per» 

pendiculare . 

Si fuper quamcumque Iineam KL excitarl 
velit planum perpendiculare Plano X in <juo 
eft linea Kl^adhiberi poterit idem re&angu- 
lum flexum GBFEAD . Nam fi fuper li- 
neam KL collocetuf ADlatuspartis ADGB 
reftanguli flexi, planum hujus partisADGB 
erit planum quaefitum- 

s 

/ • 

*"*>. 8. Si vero collooetur tertium planum Y fuper 
^**' s 'duo latera FB, & BG ejufdem flexi re&an- 
guli, hoc Planum Y erxt perpendiculire li- 
nese A B & parallelum plano X . 

Igi- 
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Igitur fi a plano X tres squale* perpendi- 
culares non indirectum excitentur , planum Y 
quod tria pun&a F, B , G tangit, erit pa~ 
rallelum plano X. 

XIL 

Unius plani ad alterum inclinationem metiri. 

Si duo plana non fint invicem parallela 
ope ejufdem reftanguli flexi facile cognofce- 
tur angulus inter ipfa comprehenfus . Nam 
applicata plano X alterutra hujus re&anguli F jjf* *• 
parte ABGD, angulus EAD , five angulus * *" 
F B G ipfi asqualis mctietur inclinationem pla- 
ni £ A B F fuper planum DABG . Quare fi 
confideretur AB effe CQmmunem horum pla- 
norum fe&ionem, & lincas EA, & AD effe 
perpendiculares ad AB, fequens regula faci- 
lc deducitur. 

Datis duobus planisnon parallelis, primoli- 
nca refta invenienda eft quae fit communis eo* 
rum feftio. Deinde fi ex quocumque pun&o 
hujus redac excitentur duae perpendiculares ;' 
quarum una in uno, altera in altero exiftat 
plano, angulus quem perpendicularcs interci- 
piunt , metietur angulum a duobus planis 
comprehenfum . 

XIII. 
Unius reBoe ad planum inclinationem metiri . 

Sicuti facile innotefcit dum ABFE move- 

G % tur 
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tur circa flexum AB, re&am AE cu/us ex-' 
tremitas E defcribit arcum circuli E D , nun- 
<juam egredi a plano E A H D perpendiculari 
plano X, & inclinationem reftae E A ad pla- 
num X non efle nifi angulum EAD; ita fa- 
cillime intelligitur inclinatidhem cujufcumque 
re&se E A fuper planum X metiri ab angulo 
EAH intercepto ab hac fe&4 EA , & re&a 
A D , quse dufta a punfto A tranfit per pun- 
ftum H plani X quo cadit perpendiculiris 
E H in hoc planum demiffa a quocumque pun* 
fto E re&ae A E . 

. XIV* 

Nova metbodus demhtendi perpendiculatem 

Plano • 

V 

Ex fola confideratiOnc prsecedentis figura* 
nova eruitur methodus a pun£o E extra pla-* 
num X dato demittendi re&am E H huic pla* 
no perpendicularem . 

Dufta in plano X quacUmqUe refta BAS* 
demittatur ex dato punfto E perpendicularis 
E A ad hanc re&am . Deinde ex pun&o A quo 
cadit hxc perpendicularis , in plano X excite-*' 
tur A D perpendicularis ad A B , & ex dato 
pun&o E demittatur EH perpendicularis ad 
^D . Tunc iinea E H erit perpendiculari* 
plano X« 



). 



XV. 
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XV- 

Altera mttbodus excitandi perpendicularem 

dato plano. 

Hinc altera deducitur methodus exci tandi 
plano X perpendicularem MN ex dato fuper 
hoc plano pun&o M. 

Ex quocumque pun&o E extra planum, X 
demiffa E H huic plaho perpendipulari , duca- 
tur cx dato punfto M re&a M N quae fit pa- 
rallela ad HE: hxc refta MN erit perpendi- 
cularis plano X . 

XVI. 

Trifina reBum efi figura folida , cujus duce oppo^ 
fti# bafes funt duo aqualia poligona , & ce« 
tene fuperficies funt reSangula . 

Poft parallelepipedum folidorum omnium 
fimpliciffimum eft Prifma re&um . Cu/us exhi- 
betur inABCDEFGHIKLM, cujus du*£'f; x ° 
bafes oppofitac & parallelac funt duo poligona 
xqualia , & ita pofita ut latera G F , F E &c. 
unius fint parallela lateribus alterius B C , C D 
&c,. & cujus cetera fuperficies funt re&angu- 
la ABGH, BGFC&c. 

XVIL 

ConfiruEtio prifmatis refti . 

Gcomctr* has figuras conftrui fupporiunt ut 

G 3 paral- 
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parallelepipeda , ex bafi videlicet A B C D L M 
tqax fibi parallela moVeatur ut anguli A, B 
&c. percurrant reftas plano bafis perpendicu- 
Iares . 

XVIII. 

Ur varia prifmatum rc&orum genera diftin- 
guantur , appellari folent poligoni nominc 
quod eft eorum bafis . Prifma ex. gr. hexago- 
nale vocatur cujus bafis eft Hexagonum. 

XIX. 

Du o prifmata , quorum bafes funt aquales , funt 
inter fe in ratione altitudinum » 

Ut methodus inveniatur qua omnia prifma- 
tum re&orum genera metiri poflint, anlmad- 
vertatur , datis duobus prifmatis reftis , quo- 
rum bafes fint aequaies , illlid cuius altitudo 
major eft , majorem habere foliditatem in ea 
ratione ijua major eft ipfius altitudo • 

XX. 

Duo prifmata ejufdem altitudinis funt inter ft 

in ratione baftum* 

Obfervetur deinde duo prifmata refta cjuo- 
rum quidem altitudo eadem fit , bafis vero 
unius in alterius bafi contincatur , effe inter fe 
in eadem ratione ac bafes . Hujus propofitio- 
nis veritas facile intelligitur ex conftruftione 
prifmatum explicau Art» XVIL 

Sint 
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Sint duo prifmata ejufdcm altitudinistf^c^F/j.io. 
efgjbiklm, & ABC&RFGHIKLM , &^V- 
bafis abcdlm fit ex. gr. quarta pars bafis 5- 
ABCDLM. Qyoniam duo prifmata harum 
bafium motu conftru&a funt , «juqdcuqique 
planum hafibus parallelum & fecans utrum- 
que prifma efficiet duo poligona bafibus prif- 
matum «qualia : hoc eft fe&io majorjs prif- 
matis erit quadrupla fe&iqais prifmatis mino- 
ris . Igitur prifma ABCPEFGHIKLM 
confiderari poterit ut compofitum partibus 
quadruplis par tium prifmati* a b c d efg biklm* 
Ergo foliditas primi erit quadrupla foliditatis 
alterius • 

XXI. 

Menfura prifmatis refii eft produSum kafit 

in altitudiuem* 

Poft hujufmodi duas aniirudverfiones fequen» 
regula firmanda eft ad omniura prifmatum re^ 
ftorum dimenfionem* 

Pcde veldigito quadrato menfuretur area 
bafis propofiti prifmatis •, deinde numerus pe- 
dum bafis mpltiplicetur in numerum pedum 
vel digitorum altitudinis. Produ&um crit nu* 
merus pedum vel digitorum cubicorum quoi 
propofitum prifma continebit. 
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XXIL 

Jnter reHa & obliqua prijmata boc interefi ut 

plana qu* in reSis reftangula funt , in 

obliquis fint parallelogramma • 

Fig.iz. Prifmata etiam vocantur folida quorum ba- 
TaA.y fe f unt quidem poligona squalia , corum ta~ 
men cetera plana non re&angula funt fed pa- 
rallelogramma . Ut id genus prifmata ab iis 
diftinguantur qux fuperius dekripta funt , ap- 
pellantur prifmata obliqua. 

XXIIL 

ConJlruBio prifmatis obliqui. 

Prifmata obliqua conftru&a intelliguntur & 
bafi abcki qux fibi paraJJeJa ita moveatur , 
ut ejus anguli percurrant re&as parallclas ag 9 
bb, cd 8cc. qu* a plano bafis excitantux , 
eique non funt perpendiculares • 

XXIV. 

Ex analogia qua? iritcr hujus * & priftnatis 

re&i ( Art.XVlI. ) conftru&ionem habetur , 

facile eruitur dimenfio folidiratisprifmatis obli- 

qui. Nam fi prope obliquum prifma abcdef 

F *gM*gbik collocetur prifma reftum ABCDEF 

®Jt* GHIK ejufdem bafis , & hsec duo prifmata 

* #s " inter duo plana parallela conftituantur , corum 

folidius erit omnino eadem • 

Nam 
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Nam fi pcr quodcumque altitudinis pun« 
ftutti P tranfeat planum bafi parallelum, fe-«, 
ftionesNOPQRj nopqr> quas hoc planum 
in utroque prifmate efficit, confiderari pote- 
runt ut bafes aequales ABCKI, abcki trans- 
latae in N O P CHt , nopqr eodem motu auo 
prifmata conftru&a funt . Atque hinc h« du* 
fe&iones erunt poligona aequalia. 

Sed omnes partes, in quas h*c duo prifma* 
ta iifdem fecantibus planisdividi«poffunt,funt 
acqualcs. Ergo harum partium compago, hoc 
eft tota priimata erunt «qualia. 

Haec propofitio fic enunciari folet : Prifma- 
ta obliqua re&is «qualia funt , fi eamdem ba- 
fim , eamdemque altitudinem habeant . Alti- 
tudo autem prifmatis eft perpendicularis a fu- 
periori plano in inferius demifla. 

Parallehpipeda obliqua refiis *quatia funt tum 
eandem baftm, eandemque altitudinem 

babent. 

Cum Pafallelepipeda inter prifmata nume- 
randa fint , quod dc prifmatis diftum eft ex- 
tendi poteft ad parallelepipeda obliqua , figu- N 
ras videlicet, ut abcdefgb , conftru&as ex^f-H* 
rnotu jjuadrati , rc&anguli , aut perallelogram- T J # s ^ 
mi quo eorum quatuor anguli percurrant ^li* 
neas parallelas qux oblique a bafi cxcitantur . 

Itaque parallelepipedum otliquum abcd efgb 
aquale erit parallelepipedo refto ABCDE 

FG H 
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FGH fi bafis abgb eadem eft aut eamdem 
habet fuperficiem ac bafis ABGH, & fi per- 
pendicularis demifTa a plano d cfe fuper planum 
abgb gqualiscft perpendiculari demiff* apla- 
no DCFE fuper planum ABGH* 

XXVI. 

Parallelepipedis & prifmatis confideratis r 
sxaminentur Pyramides, corpora videlicet ut 
F/>.i6.ABCDEFG conftru&a triangulis qux omn 
Tat.$. n i a a jj eodem vertice. A cadunt jn quamcnm- 
que bafim poligonam BCI?EFG . Haec foli-i 
da neceflario confideranda (unt non folum ob 
eorum ufum in «dificiis , ceterifque operibus 
conftruendis verum etiam quia omnia folida 
planis terminata , funt Pyr^iflidum compago 
ficuti figurx re&ilinese funt compago triangu- 
lorum. Quod fit maiiifefttim fi ex quocumque 
interno punfto propofiti corporis ad omnes 
ejus angulos ducanmr re£te. 

XXVII. v 

/ 

Diftinguuiitur Pyramides , ficuti prifmata , 
qpmine illius figurae qux eft earum bafis • 

XXVIII. 

. Cum bafi* pyraraidis eft jegularis figura , & 

*F/£.i6c;usve;rtex perpendicularis eft bafis centro H>* 

Ta **- Pyramis *e&a vocatur : obliqua verp cum ejus 

z vertex non eft centro perpendiciilaris , ut in 

fig. 18. tabt s* 

XXIX- 



ELEMENTA CEOMETRIM . 107 

XXIX. 

Ut acquiratur methodus oxnnes five reftas 
live obliquas pyramides dimetiendi , univer- 
fales de iis inftituantur animadverfiones •, ad 
quas cognitx prifmatum proprietates condu- 
cunt. 

Confidcrata sequalitate prifmatum ejufdem 
bafis & altitudinis facile occurrit parallelo- 
gramma quoque effe inter fe aequalia , ficuti 
triangula , data zqualitate bafis & altitudinis • 
Cognita hac triplici vcritate , facile intelligi- • 
tur proprietates parallelogrammis & triangu- 
lis communes, prifmatis etiam ac pyramidi- 
bus cojbvenire. Itaque fufpicari poterit utrum 
pyramides ejufdem bafis & altitudinis eamdem 
habeaht foliditatem . 

XXX. 

Quod confirmatur jequentibus animadverftonibus . 

Sint ixxx pyramides ABCDE, a b c d e,Hg**7» 
quarum altitudines AH, a6 fint eaedem , & xi* 
bafes lint duae aequales figurae , ex. gr. duo qUa- 
drata sequalia BCDE, icde.Si hx duae py- 
ramides concipiantur fe&ae ab infinitis planis 
p&ralielis earum batibus , compertum erit py« 
ramidum partes efficere quadrata squalia 
I K L M , iklm, & hinc duas pyramides acci* 
pi poffe veluti ex eodem numero partium fibi 
invicem xqualium compa&as • Ergo fumma 

par- 
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partium utriufque pyramidis eadem eft, fcili- 

cet eadem utriufque foliditas . 

Si bafes duarum pyramidum fint alia poli- 

gona regularia , aut irregularia BCDEF, 
*£'£• 6 cdef inter fe asqualia , nemo erit qui dubi- 
Tab.$. tet quin omnes partes IKLMN ,' i kl m n 

utriufque pyramidis fint inter fe aequales; at» 

que huic pyramides ejufdem femper iint fo- 

liditatis, cum eamdem habent bafim Sc alti- 

tudinem s 

XXXI. 

Hoc facile inrelligitur ex demonftrata zqua- 
litate prifmatum ejufdem altitudinis. Verum 
fimilitudo cujufcumque partis I K L M N unius. 
pyramidis ad bafim BGDEF , & aequalitas 
partium IKLMN & iklmn licet cuique ap- 
pareant , demonftratione tamen maxime egent . 
Quae ut inveniatur, quamplurimae inftituendx 
funt confiderationes de Solidorum fimilitudine • 

XXXII. 

Quid fii fimilhudo duarum pyramidum . 

■ • , Sit pyramis ABGDEF fe&a a plano IK 
LMN bafi parallelo . Oftendendum erit hanc 
fcftionem eflfe poligonum fimile poligono 
BCDEF, & pyramidem AIKLMN effe fi- 
milem pyramidi A B C D E F 5 hoc cft angu- 
• los , quos utriufque pyramidis lineac confici- 
unt, dfe fibi invicem squales , & omnia la- 
tera minoris pyramidis eamdcm habere inter 
fe rationcm , quam habent latera majoris. 

XXXIII. 
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XXXIII. 

Primo animadvertatur , fi duo plana X &F/f.2i. 
Y fint parallela , & fecentur a duabus re&is T **& 
ALB, AME ab eodem punfto A difceden- 
tibus, re&as LM, DE quae conjungunt pun- 
fla L, M, D, E efle parallelas . Etenim fi 
hx duae re£toe non effent parallelx in aliquara 
partem concurrerent fi producerentur . Sed fi 
concurrerent, etiam plana in quibus eae funt , 
& unde egredi nequeunt, una cum ipfis pro- 
dufta concurrerent . Ergo non eflent paralle~ 
la contra hypothefim. ^s 

XXXIV. 

Si igitut planum IKLMN fit parallelum* , i*.*s>* 
plano BCDEF, omnes fcfts ML,LK, KI, T "* 5% 
IN, NM, erunt parallelae rcftis ED, DC, 
CB, BF,FE,&hinctrianguIa ALM,AKL, 
A I K &c. fimilia erunt triangulis ADE,ACD, 
ABC &c. Si autem unum horum triangulo- 
rum Jattis AM ex.gr. fit communis menfura 
auc fcala omnium laterum mifeoris pyrami- 
dis i & latus A E ipfi refpondens fit fcala la- 
terUmNnajoris, compertum erit latera ML, 
tK, KI e^poligoni IKLMN effe propor- 
tionalia latenbvs E D , D G , C B &c. poligo- 
ni BCDEFG. 

£acile quoqiie intelligetiir omnes angulos 
iKL, KLM &c. & BCD , CDE &c. efTe 
libi invicem aeqiiales, cum primos efficiant re« 

a* 
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ft* parallels lateribus, quibus ceteri compre- 
hcnduntur . Quare duo poligona I K L M N , 
BGDEF erunt fimilia. 

XXXV. 

Itaque cum latera A M , A L , A K &c. 
fint proportionalia lateribus AE, AD, AG 
&c, & anguli ALM, ALK &c« fint *qua* 
les angulis ADE, ADG &c, propter fimi- 
litudinem triangulorum ALM,ADE,ALK, 
A D C &c duac pyramides A I K L M N , 
ABCDEF erunt perfe&e fimiles. 

XXXVI. 

Tandem fi a pun&o A ducatur A H per- 
pendicularis plano poligoni B C D E F , & Q 
fit punftum ubi hatc perpeddicularis occurrit 
plano poligoni IKLMN , evidens eft re&as 
AQ^, A H altittidines pyramidum A I K 
L M N, ABCDEF effe intfcr fe in eadem 
rationc ac latcra homologa AM, AE, AL, 
AD &c five^ quod idem eft , fi altitudines 
A Q^, A H fint fcal* duarum pyramidum , la- 
tera AM, AL &c. continere tot partes ak 
titudinis AQ^ quot latera AE, AD&c.con- 
tinent partes altitudinis AH. 

XXXVII. 



Tftamides fuper eadem &afi & inter eamdem 
altitudinem conJlitut<? funt *quates , 

Vi Sit, Si dux Pyraraides ABCDEF, abcdef 
T**.$. ite- 
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itcrum tonfiderentur , innotcfoct duas partet 
IKLMN, iklmn efle inter fe fimiles, cum 
fint fimiles iifdem bafibus BCDEF, bcdef. 
Innotefcet infuper has duas partes efle inter 
fe aequales cum earum fcals fint reftae aeqria- 
les AQj aq altitudines pyramidum A I K L 
M N, aiklmn. 

Quare etfi ignoretuf qu*nam fit foliditas 
pyramidum , certum tamen eft eas sequales 
efle fi ejufdera fint bafis & altitudinis : uti 
fuppofitum fuit Art. XXIX- 

XXXVIIL 

Si duarum ppamidum eadem ftt aititudo , & 
bafes non ftnt poligona ftmitia , Jed utntum 
Juperfivie xquales , adbuc pyramides funt a* 

quales . 

• < • 

Si duarum pyramidum bafes non fint e*± 
dem , fed tahtum arquales fuperficie , adhuc 
fcarum foliditas erit aequalis. Nam fi duae py* 
ramides abcdef, & arft fint ejufdem aiti*Fig.2: 
tudinis ab, & fecentur plano bafi paralldo ; ^* 2 * 
evidens efteamdem efle rationem ztt&il^lmn 
ad aream bcdef y ac arex* *^adaream rjt* 
Cum enim ikimn^ bcdef ( Art. XXXIV.) 
fint figurae fimiles , nullum eft inter ipfas dif* 
crimen ( i. Part. Art. XLVIIL ) nifi ex fca- 
lis atj> ab &c. quibus conftruftse funt* <5t ex 
quibus eruitur etiam difcrimen inter m*y 8c 
rft, cum fint & ipfsc fimiles. 

Sed fi bafes rft, btdef ftint fuperficie ** 

qua- 
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quales , earum partes proportionales uxy ; 
i ki m n erunt «quales . Ergo omnes partes 
earum pyramidum a r ft , abcdef eamdem 
extenfionem habebunt . Ergo earum corapa- 
go hoc eft tota? pyramidcs erunt foliditate 
squales • 

XXXIX. 

Pyramides ejusdem althudinis ftmt inter 

fe ut bafes • 

Quoties bafis bcdefpritnx pyramidis exa- 
fte continet bafim rft , toties foliditas pri- 
mx abcdef continebit foliditatem alterius 
a rft . 

Nam fi bafis b c d e f dividatur in plures 
partes quarum fingulx/fint aequales bafi rft 3 
concipi poteft pyramis a b c d ef veluti com- 
pofita ex pluribus aliis pyramidibus quarura 
bafes fint partes pyramidis bcdef. Sed qua> 
"libet ex his pyraijiidibus aequalis eftalteripy- 
ramidi arft 9 ficuti demonftratum eft articu* 
lo praecedenti. Ergo &c. 

Si autem bafis r ft non exa&e mbz.Cibcdef 
contineatur , hx tamen bafes communem habe- 
ant menfurapi X , dividatur utraque bafis bcd 
ef, rft in partes qu* acquales fint menfurar 
X : &.tunc manifeftum erit pyramides abc 
def,arfttot pyramidibus fibi invicem aequa- 
libus efle compofitas quot partesX inbafibus 
continentur. Igitur pyramides abcdef 9 arft 
erunt inter fe ut bafes. 

Etiam- 
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Etiamfi bafes fint incommenfurabiles , Py- 
raipides erunt inter fe ut bafes . Quod eodem 
mbdo demonftratur ficuti demonftratum fuit 
(•'«*• Part. Art. XXVIII.) de figuris cjuarum 
latera funt incojnmenftirabilia . Menfura (ci^ 
licet X ufque ad infinitum minuenda eft ut 
communis menfura tum bafis rft tum bafi* 
kcdef cenfcri poflit ? 

KU 

Cum compertum fit pyramides e/ufdem al- 
f itudinis efle inter fe ut bafes , facilis erit di* 
menfio earumdem foliditatis. 

Etenim una tantum pyramis metienda eft 
ut cejerarum jnenfura innotefcat . Cognita fit 
ex. gr. menfura pyramjdis ABCDE, & * n ~f'*f 2 J* 
veftigari debeat menfura pyramidis ASTV^' * m 
XY, qux diyerfam habeat bafim <& altitudi- 
pem. Fiat primo pyramis fimilis pyramidi 
ABGDE quae eamdem habeat altitudinem 
ac pyramis A S T V X Y , Ut hoc prxftetur 
( Art. XXXV. ) producantur latera A B , A C, 
AD, AE, eaque fecet planum LMNO,cu- 
jus dift^ntia A G a vertice A zqualis fit al- 
fitudini AO, 

. Qim itaque compertum fit quomodo pyra- 
mis A B C D p dimetiatur , comperta «quoque 
erit dimanfio pyramidis ipfi fiftjilis ALMNO. 
Quod enini priftatur in pyramide ABCDE 
dimetienda , hoc in dimenfione alterius fimilis 
pracftari poterit, fi tamen diverfa fcala adhi- 
fceatur. 

H Sit 
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Sit igitur metita pyramis AtMNO. Hu- 
Jus menfura determinabit propofitam pyrami- 
dem ASTVXY, cumex articulo praeceden- 
ti duae pyramides fim inter fe ut bafes L M 
NO, STVXY, quarum ratio demonftrata 
eft in fecunda parte* 



/ 



XLL 



Cum igitur unius tantum pyramidis men- 

fura inveftigari debeat ut ceterae omnes di- 

metiantur, fit pyramis omnium fimpliciffima : 

quae efformari poteft ducendo ex quatuor an- 

\ gulis A, B, C, H unius faciei cubi ABCD 

Fi>.2$.EFGH quatuor re&as ad punftnm O cen- 
T^.5. trum Gu ^| ^ ^ Qc e £ ac j punftum seque diftans 

ab A,D, B, E &c. 

Conftat hanc pyramidem effe fextam cubi 

partem cum refolvi poffit cubus in fex aequa- 

■ les pyramides quarum bafes fint facies cubi * 

Sed valor cubi eft produftum ex altitudinc 

' AF in bafim ABGH. Ergo ut valor pyra- 

midis innotefcat , dividendum cft produftum 
cx A F in A B C H in fex aequales partes j fi- 
ve , quod idem eft , ducenda eft fexta pafs al- 
titudinis A F in bafim A B C H . Et cum fex* 
ta pars altitudinis A F fit tertia pars altitu- 
dinis OL pyramidis OABCH quia OLeft 
dimidium lateris cubi , menfura pyramidis 
OABCH erit produ&um tertiae partis alti* 
tudinis in bafim- 



-» * 



xui. 



ELEMENTA GEOMETRIM , u j 

XLII. 

Soliditas pyramidis eji produSum bafts iu ter« 

tiam partem altitudinis . 

Sit pyramis quascumque OKMNSTV di- 
metienda ♦ Concipiatur cubus cujus latus A B 
vel AF fit duplum altitudinis OL propofit* 
pyramidis, 8c in hoc cubo concipiatur pyra- 
mis OABCH cujus vertex fit ad centrum 
cubi , bafis autem fit A B C H una ex ejufdem 
cubi fuperficiebus . Haec pyramis eamdem al- 
titudinem habet quam altera . Ergo ( Art« 
XXXIX. ) foliditas hujus OABCH erit a<! 
foliditatem alterius OKMNSTV ut bafis 
ABCH ad bafim KMNSTV. Sed ex arti- 
culo praccedenti produftum tertiaj partis alti-» 
tudinis communis OL in bafim ABCH efl: 
valor pyramidis O A B C H . Ergo produ&um 
tertiae partis ejusdem communis altitudinis 
O L in bafim K M N S T V erit valor pyrami- 
dis propofitar O K M N S T V . Hinc habetur 
gcnerale theorema , menfuram pyramidis cf- 
fe produ&um bafis in tertiam al titudinis par* 
tem. 

XLIIL 

Pyramis eft tertia pars prifmatis eamdem bafm 
eamdemque altitudinem babentisj 

Cum ( Art. XXI. ) foliditas prifmatis fit 
produ&um bafis in altitudinem , pyramis ex 

H a arti- 
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*rticulo praecedenti erit tertia pars prifmatis 
eamdem bafim , eamdemque altitudinem ha» 
be ntis * 

XLIV. 

Dimetitis folidis quae planis terminantur 9 
inveftigari debet methodus qua metitz fuerint 
folidfl quorum fuperficies curvae funt 9 Bt cum 
in tertia parte nonnifi de figuris circularibus 
a&um fit, hic nourufi de corporum fuperfi-» 
ciebus circuiaribus feritio inftitueturv 

Puo iu hifce corporibus examinandis in* 
quirenda funt, fuperficierum , & foliditatum 
menfura t Cum enim eorum fuperficies aut 
curv* fint, aut partim plana? partim curva:, 
revocari huc non poteft methodus primae par^ 
tis , quemadmodum de folidorum fuperficiebu* 
planis pneftitum eft, 

XJ.V, 

Cylindrw eft folidum duobus circulis oppofttisG? 
parallelis terminatum ? & plana cjrca eorum 
peripforjas fiexo • AHus te&us efl , alim obli* 
f*u$\ 

r 

Solidorum omnium curvorum fimplicifli* 

Ftf.27.mus eft Cylindrus, ut ABCPEF cujus ba- 

a8.T^ ffc$ ABC, PEF funt cireuli *quale$ Sf pa* 

ralleli fimul conjun&i fuperficie curva qus 

concipi poteft veluti planum circa eorumpe-» 

ripherias flexum . 

$i duo circuli ita fint pofiti ut centrum 

G pri- 



ELEMttiTA GEOMETRIjE* itf 
G pfimi fit perpendiculafe centfo Halterius,F/>.i^ 
Ctylindrus appellatuf fe6us * Ta *- *' 

toritra vocatuf obli^uUs cUm re£la per cen- 
tfa G & H du&a dbliqua eft planis ASC,^ 1 
t>EF. *' 

XLVL 

Cylitidri genefis. 

Macc folida cjlietnadniodtiiTi pfifniata & p* 
fallelepipeda., de quibits Aft< XVli*, gcome* 
tfice genefaiitUr etf riidtu cifctili ita pifalle* 
lo ut omnia ipfms pun&a defcfibarit reftas 
pafallelaa ejiisdem circuli plano infiftettfe** 

«LVIL 

Superficiet curva Cytindri retii ttquatif tfl rt~ ^ 
Bangufo ctijus eadem ftt altitudo * & bafit 
xqualii ejusderri Cylindri circumferenti* « 

Secjiienti methodo fupeffi ciei cylindri fe£U 
inenfupatur < Quod pra&ice faepe facpius prae-« 
ibmdum eft* 

Si dividarttUf duae circUriifereritia* A B C jyfjf?) 
DEF iii etUiidem niimefum pattium «qua-* 
litim i 6c divifionis pUri&a fibi invieem ref* 
pondeant , haberituf dud poligGna f egularia , 
quofurti oppofiti arigUli fi lineis conjungan- 
tuf * habebitUf pfifma Cujus fuperficies com* 
pofita efit tot fe&arigUlis cylindro infcriptis 
t\uot funt latefe cujufque circumferentias 
ABC, DEF* Sed altitudo horum re&angu* 

H i lorurn 
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lorum squalis eft altitudini ^A B . Ergo toi 
rum menfura erit produftum altitudinis A B 
in fummam omnium ibafium , hoc eft in am- 
bitum poligoni infcripti circulo DEF , vel 

ABC. 

Sed ficuti quo plura erunt poligom latera, 

eo magis ipfius ambitus accedet ad circumfe- 
rentiam,& fuperficies prifmatis adfuperficiem 
cyiindri , ita fi poligonum in infinita latera 
'divifum concipiatur , prifma idem erit ac cv- 
lindrus. Ergo curva fuperficies cylindri refti 
«qualis erit re&angulo , cujus altitudo fit AD, 
& bafis linea refta «qualis circuraferenti* 

DEF. \ 

Hac propofitione quifque plane affequetur 

quantum panni opus fit ad circumveftiendam 

columnam cylindricam , vel internam ipfius 

fuperficiem cxornandam. I 

XLVIIL 

Sttperficies autem cylindri obliqui non eo- 
dem modo menfurari poteft , cum figurs ipfis 
infcripta: non reftangula fint , fed parallelo- 
gramma diverfx altitudinis . Hujus fuperficiei 
menfura , non exafta quidem fed proxima fo- 
lum nonnffi dificillima methodo invcnitur,. 
Porro id genus problemata ad elemenu uqu 
pertinent « 



XLIX. 
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XLIX, 

Cylindri ejusdem bafis & altitudinis funt 
xqualis Joliditatis . 

_ • Soliciit^s vero cylindri five refti five obli- 
iqui {acile dignofcitur . Quod enim de prifma- 
te diftum eft ad cylindrum fpe&at^ fi cylin-» 
drus confideretur veluti prifma quod ipfi in- 
fcribi poffit, 

Itaque Cylindri ejufdem bafis & altitudinis 
fimt jgequalis fbliditatis, 

L, 

. Menfura cylindri eft produ&um bafis in al« 
titlidincm > 

LL 

Conus eji pyramis cujus bafis eji circulus. 

s 

Excepto jylindro, omnium curvorum foli- 
dorum fimpliciflimus eft conus ut ABCDE, F/j.ip* 
cujus bafis circulus eft, & fuperficies compo-3°« T **- 
fita infinitis reftis a vertice Aad circuli peri-* s 
pheriam BGDE du&is . Gonfideran poteft 
hoc folidum veluti pyramis cujus bafis circu- 
l.us* fit , 

LII. 

Conus alius eji reflus alius obliquus* 

%i ut in fig, z$. tab. 5. A vertex coni per- 

H 4 P«-. 
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pendicularis fit O centro bafis , conus voca- 
«tur re&us, obliquus vero, fi non fit perpen* 
dicularis ut in figura 30« ejufdem tabul*. 

LIII- 

Menfura fuperficiei coni reBi eft produftum cfa 
cumferentice bafis in dimidiurn lattris. 

Ut menfuretuf fuperficies coni refti ABC 
F/£.20.DEj confidretur hsec fuperficics quafi ultima 
T **' s-pyfamis qux ipfi infcribi poflit : hoc efr cn> 
cumfef eiitia bafis B C D E , quemadmddum &i- 
£um eft de cyliridro, coricipiatur divifa in. 
infinita latefa. Jam vero du&is re&is a ver- 
tict A ad omnes angulos , fuperficies conica, 
crit compofita ex infinitis triangiilis accjuicru- 
<xibus* quorum altitudo efit asqtialis lateri cch 
ni A B , & bafes fimul fiimptar ertint a?qua« 
les *cif cumferentiac B C D E . Igituf hujus fu-* 
perficiei mcnfura erit produ&umcifcumferen* 
tias BCDE in dimidium lateris^AB. 

LIV< - 
Conus refoivitur in fefitorent cifculi. 

Si interim confidercttif fuperficiem cufuf- 
cuirique fe&ofis hujus circuli ( 111. Part. Art* 
X. ) «qualem efle prodiifto arcus hu;us fe£ixv 
ris in dimidiiim radii * digndfcetuf ad con- 
ftruendum ex chafta v. gf. cdnum reftum 
ABCDE adbibendum eflfe fe£orem circuli, 

fc cujus 
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tujus radius aequalis fit lateri A B , & arcus 
«gualis circumferentis A8CDE. 

LV. 

» » 

Si conus obliquus fit , ejus vel proxima fu- 
perficiei menfura,ut de cylindro obliquo di- 
^um eft, dificillime invenitur . Quod pari- 
icr elemcntorum limitcs tranfgreditur • 

LVl. 

Cdni ejufdent bafis & altitudinis funt 

tqualesi 

$oliditati c6ni five refti five obliqui appUU 
£ari poteft quod de pyramidibiis diftum eft , 
cum Conus confiderari poffit tamquam ultU 
tnz pyramis ipfi infcripta . 

Coni itaque ejufdem bafis & altitudinis fuht 
fcqtiales* 

IVIL 

Soliditatis conicge menfura cft produ&ua* 
bafis in tertiam partem altitudinis. 

LVHt 

Interdum metiri oportet corpusf iit BCD^jm£* 
£F G H , quod conus obtruncatus appellatur ,j£ # 
& eft pars coni A F G H dum ab ipfo fe&io* 
ne ad bafim FGH pattllela atifertur pars 
five minor conti* A B C D E - Hujus folidi men- 
fura erit difcrimen inter foliditates conoruxn 
ABCDE, 9c AFGH, 
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LIX. 

Metbodus dimetiendi fuperficiem Coni 

obttuncati • 

*• Si fuperficies coni obtruncati a fe£Hone re* 
&i coni proveniat , dimetiendar funt fuperfi- 
cies utriufque coni, & una ab altera demen- 
da eft. Hoc praeftari poterit fequenti metho- 
do qux menti facillime occurrit <x iis. qua? 
difta funt Articulo LIV. 
F/^.3*. Sit A L R feftor quo faftus fit conus A F G H •' 
33-T^si centro A intervallo A M aequali ad AB 
5# defcribatur arcus MP, fpatium MPRL erit. 
portio Coronx, qua circumdari poflfet fuper- 
iicies quaefita coni obtruncati . Sed fi du* cir~ 
cumferenti», quarum arcus fimiles funtMPf 
L R , abfolut* concipiantur , habebitur inre- 
gra corona , cujus menfura ( m. Part. Att. 
VIII. ) erit produ&um altitudinis M L aequa- 
lis ad B F in circumferentiam cuju$ radius 
eft A N, cum N fit medium inter M & L# 
Ergo portio coronae M P R L , five fuperficies 
coni obtruncati BCDEFGH ipfi aequalis 
erit produftum cxML in arcum N Q^ , fi- 
ve quod idera eft f erit produ&ujp c* BF 
in circumferentiam? I K L , qux fit a plano 
bafi parallelo fecante conum in J jnedio I4» 
teris JJE. 



i / 



tx. 



\ 



ELEMENTA GEOMETRIM. iij 

LX. 

Corpus , /«/«i* fuperficiei punfta omnia <tquahtet 
dittant a centro, vocatur Spbcera. 

Solidorum^otfmium , de quibus in hifce elc- 
mentis agendum eft , ultima eft fphaera aut 
globus , in cujus videlicet fuperficie omnia 
punfta awjualiter diftant a centro • Saepe f*-» 
pius hujus fuperficiei dimenfio neceflaria eft* 
Quifpiam ex.gr. fcire aveat quantum auri ad 
globum inaurandum , vel plumbi ad teftudi- 
oem contegcndam^iiecetfe fitt 

LXL 

Sphsrica fuperficies X , fi dimetienda fit , ^-34- 
concipi poteft genita ex revolutione femicir- * #5# 
culi AMB circa fuam diaraetrum AB. 

Supponatur pro femi-circumferentia haberi 
poligonum regulare parvorum laterum nume- 
ro infinitorum : Et folum fuperficies Z ex re- 
volutione hujus poligoni produfta dimetienda 
erit. Ex ejufdem enim fuperficiei dimenfione 
ad dimenfionem fphaerac facile progredietur , 
quemadmodum a reftilineis circulares figurae 
ipetit^ funt » 

LXII. 

Ut ftiperficies folidi Z dimetiatur, confide- 
retur parva fuperficies ab unolatere Hm po- 

ligoni 
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ligoni infcripti generata , dum ipfum circi 
fuam diametrum A B revolvitur • Certum eft 
latus M m defcribere fuperficiem coni obtrun- 
cati V * Nam fi producatur re&a, m M donetf 
Pig. j5 # occurrat in T diametro feu axi fevolutionis 
~~ .s* A B , & fi haec r e£a T M m eodem tempore 
ac femicirculus A M B circumagatur * ipfa de- 
fcribet conum reftum cujus Vertex erit T , 
bafis vero eifculus defcriptus a pun£o m : iu 
lit fuperficies V produ&a a latefe M m erit 
pars coni intef circulos a ptin&isM* &w* de- 
fcriptos comprehenfa # Sed , ut di&um eft Art. 
LIX. , fupcrficie* V «qualis eft f e&iiigtiio cu-r 
jus altitudo eft M m * & bafis re&a aqiiali* 
circiimfef enti* K L O a piiri&O K nledio in- 
tef M , & m defcriptar < ErgO fupef ficies pf o- 
dufta cx revoiutioiie poligoni «qiialis erit fum- 
tdft tot reftangulorum i quot funt latefa po-» 
ligoni, ut Mm* 

Porro cuiii omnia iatent M m hofuro fe- 
Aariguloriim ajtitudines fupponantur aequalia ^ 
confiderari poteft fupefficies qiiaefita iit re£ian-i 
gtiliim cujiis aititiido fit Maf , bafis aiitem ar* 
qualis fiimma* omnium circiimfeferitiafum ^ 
quas & pun£h> cujufque lateris medio defcri- 
buntuf* ut KLi 

Vcrum ciicn poiigoniim femicirculo AMB 
iri&tiptum habeat infinitiim lateruiri nume- 
rum* conftfui nori poteft id geriiis re&angii- 
lum tum pfopter efciguitatem altitiidinis M m 
tum proptef iiiofdinatam bafis migriitiidi-» 
riem - 

• Ad hoc toHendum incommodum commu- 

ten- 
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rentur lwec parva re&angula in alia quorura 
altitudo non fit exigua M m , fed tantae ma- 
gnitudinis, ut quslibet bafis plurimura mii 
nuatur. Ea proter fumma harura bafium al? 
titudini poterit coraparari* 

IXIII. 

Commutanda fint igitjir haec parva rc&an* 
jula . Ut hoc problema facilius refolyatur * 
Eac horum re&angulorum bafes non e(fe li- 
neas «quales circumferentiis KL , fed harum%-37. 
circumterentiarura radios KI . Quod de his T " -Sf 
re&angulis oftendetur, iis applicari poterit * 
de quibus modo traftatur. 

Igitur inveoiendum eft re&angulum, cuju$ 
menfura fit produ&um ex M 1» in K I , & al- 
titudo, linea qua? $c raulto major fit quam 
M m & eadem pcrfeveret ubicumque colloce- 
tur parvum latus M01. Haec fit ex. gr. re£U 
CK, quae a ccntro poligoni dufta perpendi- 
puJaris eft lateri M m & eadem perfeverat 
cuique lateri hujus poligoni applicetur . In- 
quirenda eft crgo refta, cujus produftum in 
C K aequale fit produ&o cx K I in M W, hoc 
eft ( 11. Part, Art, VII- ) invenienda quarta 
propprtiotialis his tribps K G , K J , M m . 
Jam vero cum compertum fit cx triangulis 
fimilibus lineas proportionalps dignofci , effi- 
cienda f^nt triangiila fimilia , quorum homo- 
loga lateja quaefitas proportionales oftendant. 
Quod prsftari poterit ducendo MR perpendi- 
cularem ad mp . Tunc enim duo triangula 

MroR, 
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MwR, & KIC fnnilia erunc , cura anguli 
R & I fint refti , & anguli tn M R , I K C a> 
quales , quia m M R una cum M w R squali 
angulo MKI efficit unum re&um, quem ef- 
ficit quoque I K C< fimul cum MKL 

Hinc concludi poterit KC efle ad KI ut 
M m ad MR , hoc eft M R efle quartara 
proportionalem qusefitam , five re&angulum 
cx KC in MR vel P p aequale efle re&angu- 
lo ex Mm in KI. 

Sed quoniam reftangulum quod commutan- 
dum fuit non eft re&angulum exMwin KI 
fed ex Mi» in circumferentiam cujus radius 
fit K I , advcrti debet circumferentias , ut 
demonftratum fuit , efle inter fe ut ra- 
dios . Quapropter ex «qualitate reftangulo- 
rum cx M m in KI, & ex Ppin GK dedu- 
citur aequalitas reftanguli ex M m m circum- 
ferentiam radii KI ad re&angulumex Vp in 
circumfcrentiam radii C K . Si enim bafes 
duorum re&angulorum ^qualium proportio- 
naliter augeantur, fervata eadem altitudine, 
reftangula remanent xqualia . 

LXIV. 

• Cum in duobus praecedcntibus arciculis com- 
pertum fit omnes fuperficies conicas obtrun* 
catas utV: ( fig-3^ tab. 5.)aequales efle om- 
nibus reftangulis quorum omnium altitudo fir 
eadem retta aequalis circumfercntiae cujus ra~ 
dius eft KC, & bafis fit exigua refta Vp ref- 
pondens cuique lateri M m > innotefcit fum- 

mara 
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mam harum fupcrficierum ab A ufque ad p 
ex. gr. sequalem efle* re&angulo cujus altitudo 
lit refta aequalis circumferenti* CK,bafis ve- 
ro fit fumma omnium re&arum qux ftjnt , 
ut P/?, ab A ufque ad/>, hoc eft rcfta A/u 
Ut igitur habeatur menfura fuperficiei a to« 
tius poligoni revolutione produ&ae , defcriben- 
dum eft re&angulum cujus bafis aequalis fic 
circumferentiae a radio C K defcriptae , Sc aU 
titudo squalis fit diametro A B • 

LXV. 

Menfura fuperficiei fpb&ric* eji produBum dia^ 
metri in circumfcrentiam jui maximi 

circuli . 

Sphaerica autem fuperficies facile xnenfura* 
tttr . Etenim certum eft tjuo plura erunt 
poligoni latera , eo magis corpus ex poligoni 
revolutione genitum ad fphaeram accedere , & 
perpendicularem C K ad radium , ita ut fi con« 
cipi poteft poligonum in circulujn definere , 
confiderari etiam poffit perpendicularis CK 
veluti radius. Ergo fuperficies fphaerica eara- 
dem habebit cxtenfionem , ac re&angulum cu- 
jus altitudo fit diameter , & bafis fit re£te 
«qualis circulp ejufdem diametri , qui com- 
muniter maxioaus fphaerae circulus appella- 
tur. 
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LXVI. 

Quid fit fegmentum fpbmicum cjufque 

menfura . 

Fig.fi. . Menfura vero fegmenti (phxrici A M L N O t 

***•$* hoc eft portionis fphaaricae , quac habetur dum 

fphaera a plano MLNO diametro perpendi- 

culari fecatur , eft produ&iim axis A P in cir- 

cumferentiam maximi circuli AMPN. Quod 

codcm modo demonftratur , <juo demonftra- 

tum fuit Art. LXIV. fummam fuperficierum 

F/ omnhim parvorum conorum obtruncatorum , 

TstJ$\ q^ac ab A & m intercipiuntur , aequalem efle 

re&angulo cujus altitudo (it A p , & bafis fif 

re&a aecjualis circuraferenti* radii CK. 

I-XVIJ, 

* 

Supcrficies fpb*rica <equalit eft fupcrficiei cj/lin-t 

dri circumjcripti ♦ 

Tig.i?, Ex prxcedentx fuperficiei Tphaerics dimenfio-! 

T *f5> nc innotefcit , fi circuraagatur re&angulum 
A B D E eodejn tempore quo fctnicirculus A M 
N B circum A B revolvitjir , fuperficiem cur- 
vam cylindri re&i EFGIKDH ex hujus rc- 
ftanguli rcvolutipnc Jgeniti scqualem efle fu* 
perficiei fphaericae a femicirculp defcripr* . 
Quod fic folet enunciari . Superficies fphaerica 
«qualis cft fupcrficiei cylindri circumfcripti . 

LXVIII. 
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LXVIII. 

Segmenta cyUndrica & fpberica eamdem 
babent fuperficiem . 

Si vero cylindrus & fphacra bifecentur in P 
& Q^duobus planis diametro A B perpendicu* 
laribus , fegmenta fphzrs & c^fcndri a re&a 
OS & arcu MN genita , aequalera habebunt 
fuperficieni ♦ 

LXIX. 

Superficies fpfarica quadnpla ejf fui 

maximi circuli. 

Ex prarcedentibus quoque conftat fuperficiem 
iph*ricam quadruplam efft are* fui maximi 
circuli, cum hu/us maximi circuli menfura 
fit produ£him dimidii radii five quart* dia- 
metri partis in circumferentiam , menfiira ve- 
ro fuperficiei fpharrica? «qualis fit produfto to- 
tius diametri in eamdem circumferentiam . 

. LXX. 

Soliditas fpber* efi produSum terti* partis ra- 

dii in maximum ejusdem fpbera circu- 

lum quater fumptum. 

Qponiam fuperficiei fphaericae/faenfura coii*- 
perta eft, facile e/ufdem fphxrx foliditas in~ 
yenietur ^ Sphsra enim poteft confiderari ve- 
luti ex infinitis parvis pyramidibus compa&a , 

I qua- 
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tjuarum vertices fint ad centrum fphaera» , ba- 

' » fes vero integram ipfius fuperficiem confti-* 

tuant. Jam vero cum menfura cujufque py~ 
ramidis fit produ&um tertiae parris altitudi- 
nis, hoc eft fphaeras radii in bafim , earum 
fumma, five foliditas fphserae, erit produ&um 
tertiar radii partis iri fuperficiem , hec eft in 
maximum emfdewi fphxrx circulum quater 
famptum. • 

LXXI. 



- K 



Soliditas fpbare eji bis tertia pars folidita- 
tis cylindri circumfcripti . 

Cum produ&um tertix radii partis in ma- 
ximum circulum quater fumptum idem fit ac 
produ&uni tcrti*~ radii partis quater fumptae , 
noc eft tertiae diametri partis bisfumptae, in 
maximum circuluim, & cumi menfura folidi- 
tatis cylindriEFGIKDHfit produ£him dia- 
metri in maximum circulum qui eft ipfius ba- 
fis; foliditas fphaerae erirbis tertia pars foli* 
ditatis cy lindri circurafcripti . ' 

L~XXII. 
Menfura foliditatis fegmenti fpbtrici . 

F/>*$8. Si menfuranda fit foliditas fegmenti fpha> l 

Tab.$. rici ALMNO, primo dimetienda eft portio f 

fphxrx a revolutione fe&oris G A M genitae , j 

ducenda fcilicet cft tcrtia radiipars.in fth 

perficiem fegmenti fphatrki propofiti A M L 

N O • Dcinde ab hoc produlto demenda eft 

xnen- 
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menfura coni a revolutione trianguli GPM 
geniti , illius videlicet coni cujus bafis eft cir- 
culus MLNO| & altituda C P. . Et tiinc <juod 
remanet erit njenfura fegmenti fphaerici. 

L XXIII. 

Quid ftt pmilitudo duorum corporum qum ' 

planis teminamur . • 

Nonriullae de cbrporum fimilium foliditate 
ac fuperficie propofitiones horum elemcnto- 
rum flnem praeftabunt. Quse quidem & faci- 
le occurrunt fi quod duorum corpOrum fimi- 
litucfinem deterrainat, confideretur $ & igno- 
rari non poflunt fi quse i.Part.Art. JfXXIV- 
& feq.. difta funt de figurarum planarura fi,- 
militudine , huc revocentur . 

Articulo XXXII. ftabilitum fuit ubi fita fit 
duarum pyramidum fimilitudo . Qupd profe- 
fto ad omnia corpora planis terminata ex- 
tendi poteft . Duo enim id genus corpora? fi- 
milia funt cum & omne* ajttguli a lateribus 
unius intercepti aequales funt angulis alterius , 
& unius latera lateribns alteriu$, funt propor 
tionalia . 

LXXIV, 

Similitttdo cylindforum reftorum. 

Quidnam vero requiratur ut corpora planis 
non terminata veluti cylindri & coni fint, fi- 
■milia, facile determinatur v . 

Duo cylindri refti fimt fimiles fi eoruip ak 
titudines fint inter fe ut bafium radii * 

I 2 LXXV. 
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LXXV. 
Similitudo cylindrorum obitquorum . 

^J££ZE2* anguios fibi invicetn 

-^ xquales • 

LXXVI. 

Similitudo Conorum. 

H*c eadem definitio conis applieari poteft , 
r !™f -«5?a • quse per centrum tranfiens cy- 

SSfe wsstr * 

LXXVII. 
5MM* C*»*»"» obtruncatorum . 

* ter fe ut bafium radii • 

LXXVIIL , ( " 



ciuntur funt Jtmtles . 
antum lin« gcnwuitur , ut Cikuu ,£. , 
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drata, Triangula aequilatera, Cubi, Cylindrx 
fphxra: circumfcripti &c. 

LXXIX. 

1 

Solida fimilia non differunt , nifi ex fcalis 
quibus conficiuntur. 

Et univerfim omnia folida fimilia , ficuti , 
de figuris planis di&um eft non differunt in- 
tef fe nifi cx fcalis quibus conftru&a funt • 
Unde duae eruuntur fundamentales propofitio- 
nes de corpofum fimilium fuperficie, & folx* 
ditate . 

LXXX. 

Superficies folidorum fimilium funt interfe ut 
quadrataJaterum bomologorum. 

Prima propofitio docet duorum folidorum 
fimilium fuperficies effc inter^fe ut quadrata 
laterum homologorum , camdem videlicet ra- 
tionem efle ex. gr. inter fuperficies duarum 
fimilium pyramidum ^ & Z , ac inter qua-p^^ 
drata abcd, ABCD laterum homologorum &*u 
ab, AB. Tak * 

Ad hanc demonftrandam propofitionem fat 
eft eumdem difcurfum inftituere , qui fupe- . 
riusi. Part. Art. XLIII.& XLIV. Solum vide- 
licct confideranditffi eft , fi P eft fcala pyrami* 
dis Z & p fcala fimilis pyramidis t^, toties P 
contineri ir> lineis quibus metiri oportct fu* 
pcrficies & Z & quadrati ABCD, quotics p i 

continebitur* in lineis quibus metiri oportec 

I 3 fuper- 
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fljperhctes & pjnramidis ^ & quadrati abcd. 

Hinc enim fequitur, ex produ&o linearum 
quibus menfurantur Z & A B G D eumdeiji ha- 
beri numerum quadratorum X fuper ^ con- 
ftrhftorum , qui habetur quadratorum x con- 
ftru&orum fuper p a produ&o linearum qui- 
bus metitae funt fuperficies ^ & abcd . Hoc 
eft. numeri qui expriment rationem fuperficiei 
pyramidis 2 ad quadratum ABCD, iiderti 
crunt qui expriment rationem ftperficiei ^ 
ad quadratum abcd. 

Idem dicendum eft de comparatione cete- 
rorum corporum five planis five curvis fuper- 
ficiebus fint terminata . Lineae enim quibus 
horum corporum fuperficies dimetientur eum- 
dem partium numerum contiriebunt fcalarum 
fuarum , & Confequentcr harum linearum pro- 
du&a continebunt eumdem numerum quadra- 
tbrum ipfamm partium . 

Idem adhuc fefttiendum eft fi lincx quibus 
corporum fimilium fuperficies metiri oportet 
fint incommenfurabiles . Revocari enim debet 
principium qftod ( 1 1. Part. Art. XXVIII. ) tra- 
ditiim eft de comparatione figurarum fimi- 
lium quarum latera funt incommenfurabilia • 

LXXXI. 

.. Superficies fpbarice funt inter fe ut radio- 

rum quadrata. 

* Eadem jatione demonftrari poffet fuperfi- 
cies fphaericas efle inter fe flt radiorum qua- 
drata. Verum ut hoc clarius quoque aliunde 

in- 
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intelligatur , fat erit animadvertere fuperficie* 
circulares effe inter fe ut radiorum quadrata 
(iii. Part. Art VI.), & fuperficies fphsricas 
efle quadruplas fuorum maximorum circulo- 
rum ( Art. LXIX. ) 

LXXXlI. 

Proporti^ inter fuperficics corporum fimi- 
lium & quadrata laterum homologorum adeo 
univerfalis eft lit quibufcumque corporibus ap~ 
plicari poflit , five cognofcatur five ignoretur 
eorum menfura. 

Etfi fuperficies cylindri obliqui ex. gr. men- 
furari nequeat, affirmari tamen poteft fuper- 
ficies duorum cylindrorum obliquorum fimi* 
lium efle intcr fe ut quadrata diametrorum 
bafium. Si enim duobus cylindris duo prif*- 
mata fimilia quarumcumque facierum infcri- 
bantur , fupcrficies horum prifmatum , ex 
prascedentibus , erunt iuter fe ut quadrata dia- 
metrorum bafium . Ergo fuperficies quoque 
cylindricae , fi confiderentur veluti ultima 
prifmata ipfis infcripta eamdem inter fe ra- 
tionem habebunt. 

LXXXIII. 

Solida [imilia funt inter fe ut cubi laterum 

tomologwum. 

Propofitio fundamentalis pro comparationc 
foliditatis corporum fimilium eft : 

I 4 So- 
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Solida fimilia func inter fe ut cubi late- 
rum homolooorum. 

Hxc propolitio eadcm ratione demonftrari 
poteft , cjua antecedens fuit demonftrata , 
animadvertendo figuras fimiles non differre 
nifi ex fcalis quibus conftru&x funt. 

Verum lit fimplicius quo fieri pofiit often- 
Fig.42. datur , adhibeantur ex. gr. duo prifmata fi- 
. ^43- milia 2 & ^, & <f uo cu ^i X & x quorum 
Tai.$. i atcra fj nt jcquaiia lateribus prifmatum pro- 

portionalibus A B & a b . Adhibeantur infu- 
per dua? fcala? A B , a b multifariam divifae • 
Porro certum eft tot cubos fuper partes fca- 
- Ix *b fados conrineri in prifmate % , & in 
cubo x , quot cubi fuper partes fcalae A B fa- 
&i continentur in prifmate Z & cubo X . 

Idcm dicendum eft de ceteris folidis • Et 
ea etiam quar funt incommenfurabilia , funt 
inter fe ut cubi laterum homologorum. 

LXXXIV. 

Proportio ffbctrarum inter fe . 

Soliditates fphaerarum ex. gr. funt intcr fe 
ut fuorum radiorum cubi. 
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INDEX RERUM 

Qux in his elementis conti- 
nentur . 

P A R S P R I M A. 

De naturali metbodo agros dimetiendi ■ 
ARTICULUS PRIMUS. 

QUodprimo metiendumfuijfe videtur, longita. 
dines funt , ae difiantia . pag. I 

Art. II- Linea re&a efi minima omniam , qtut 
inter duo punBa duci poffunt ; & ideo eft 
menfuta difiantite inter ipfa . ibid. 

Art. iii. Re8a fuper reSam inftflens , & in 
neutram partem inelinans efi perpendieularis . % 

Arr. iv. ReBangulum efifigura quatuot lattruta 
ftbi invieem perpendicufarium . - ibid. 

Arr. v. JAodus perpendicularem exeitandi . 3 

Arr. vi. Circulus efi linea defcripta abunacir- 

cini extrcmitate in orbem ac7a , altera immo- 

bili permanente . E/us eentrum efi punitum , 

*tbi extremitas eireini manet immobilis . Ra* 

, diui 
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dius vero efl intervallum , quo circinus in de* 

fcribendo circuld aperitur^ 4 

Art. vii. Modus perpendicularem demittendi . 5 
Art. vili. Datam redamJiifariam [ecare. ibid. 
Art. ix. Ex dafajefta. quadratum conficere. 6 
Art. x. ReSanguIum defcribere data ejus longi- 

tudine ac latitudine. ibid. 

Art. xi. Parallelne funt reQ& aqualibus femper 

intervallis inter fe diflantes . 7 

Art. xii. Menfura reBdnguli efl produftum aU 

titudinis in baftm . ibid. 

Art. xiii. Tigum Yefililine* ee funt quce retfis 

lineis conficiuntur . 9 

Art. xiv. Oiagonalis reftanguli efl Itnea, qu<e 

ipfum dividit in duo triangula aqualia. 10 
Art. xv. Triangula fuper eadem baft & eadem 

altitudine confthuta fuperficiem babent aequa- 

lem.* 11 

Art. xyi 1. Triangufa fuper eadem baft & in- 

* ter eafdem parallelas conflituta babent fuper- 
ficiem aqualem. la 

Art.xvi 1 i.Paralielogrammafuntfigur* quadrila* 

iene , quaVam bina opoftta latera funt paraU 

lela : & dimetiuntur multiplicando eorum alti- 

iudinem in baftm . 1 3 

Aru xix. Parallelogramma fuper eadem baft & 

{ inter eafdem paraileias conflituta funt tequa- 

• lia . 14 
Art. xx. Poligoha regularia funt qute teminan* 
- tuY tateribus equalibus ^equaliter ffbi invi* 

cem inclinatis . ibid. 

Art. xx r. Modus defcribendi poligonum quod ba^ 

' beat determinata latera . 1 5 

Art. 
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Art. xxi r« Menjyra fuperficiei cujufcumqu* po- 

ligoni regularis . ibid. 

Art. xxiii. Modus defcribendi triangulum cequi- 
■ laterum, quod videlicet tria latera babet *- 

qualia . l5 

Art. xxv I. Ttibus trianguli lateribus cogmtis 

triangulum alterum ipfi teqaale defcribere* 18 
Art- xxviii. Modus defcribendi angulum alteri 

*qualem. ip 

Art. xxix. Altera metbodus defcribendi angu* 

lum alteri cequalem . 20 

Art. xxxi. Triangulum Ifofceles efl quod duo 

tatera babet nequalia. Anguli vero inter bcec 

latera & bafim comprebenfi fimt kquaies • 21 
Art. xxxiv. In quo fita fit figurarum ftmili- 

tudo. 23 

Art. xxxv r. Modus defcribendi figutam akeri 

fimilem . 24 

Art. xxxvi n. Si duo anguli unius trianguli <e~ 

quales fint duobus aiterius trianguli , tertii quo- 

que erunt <equates . 25 

Art. xxx ix. Duo triangula , quorum anguii funt 

fibi invicem equales , babent latera proportio- 

nalia . • 26 

Art. xli. Quid fit quarta proportioualis tribus 

refiis, & quomodo invematur . 28 

Art. xli 1. Altitudines triangulorum fimilium la* 

teribus funt proportionales . 29 

Art. xliv. Areve Trianguhrum fimitium ftfnt 

inter fe ut quadrata iaterum bomologorum . 30 
Art. xlv. Proprietates figurarum ftmilium ex 

proprietatibus triangutorum fimitium dedu8*. 

• 31 
Art. 
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Art. xlvii. Are* figurarum fimilium fitnt in* 
tet fe ut quadtata laterum bomohgotum. 33 
Art. xlviii. Figute fimiles non differunt intet 
fe nifi ex fcalis quibus confeSe funt. ibid. 
Art. l. Modus dimetiendi dtftantiam loci inac- 
ceffibilis. - 34 

Art. lii. Anguli menfura eft atcus Citculi ab 
anguli latetibus comptebenfus . 35 

Art. liii. Citculus dividitut in 360. gtadusi 
quifque gtadus in 60. minuta &c. 36 

Art. liv. Angulus tefius babet po.gtadus, C9* 
ejus lateta funt fibi invicem petpendicula* 
ria . ibid. 

Art. lv. Angulus acutus eft minot refto. 37 
Art. lvi. Angulus obtufus majot ejl angulo 
te&o . ibid. 

Art. lv ir. Summa angulotum qui ab una teOta 
fupet quamcumque tefiam efficiuntur , & quo- 
. rum ontnium idem eft vettex , dequalis eft gta- 
dibus 180. ibid- 

Art. lviii. Omnes anguli qui citca idem pun* 
8um conftitui poffunt ,<equales funt fimul fum- 
pti quatuot rehis. ibid. 

Art. lix. Ufus inftrumenti quod femicirculus 
vecatut , ad dignofcendam anguli magnitudi* 
nem . 38 

Art. lx. Ufus infttumenti quo efficitut angulus \ 

qui datum numetum gtaduum contineat • 3 9 
Art. lxiii. Anguli alterni funt anguli oppofiti 
qui conficiunfut uttinque a refta Unea fuper 
duas parallelas duffa : & fitnt cequales . 41 
Art* lxiv. Summa angulotum cuiufcumque ttian* 
guli eft equalis duobus te8is{. ibid. 

<Art. 
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Art. Lxvin. Omnis trianguli quivis angulus 
externus tequalis efi iuobus interms oppofttis. 

Art. lxix. Cognito uno angulo trianguli Ifofce* 
Us ceteri duo cognofcuntur . 43 

Art. lxx. In trianguh aquildtero quivis angu^ 
lus continet gtadus 60. ibid. 

Art. lxxi. Defcriptio Hexagoni* 44 

Art. lxxii. Ex dimidio anguli ad centrumHe* 
xagoni eruitur angulus ad centrum Duodeca* 
goni. ibid. 

Art. lxxiii. Datum angulum aqualiter divi- 

dere . 45 

Art. lxxiv. Defcriptio poligonorum 24. ,48. 

&c. laterum. ibid. 

Art. lxxv. Defcrrptio O&ogoni , & Poligono* 

rum, qu# 16*) 32- &c.latera bakeant .ibid» 
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» 

P.AR S SECUNDA, 

De geometrica comparatione figurarum 

reSiilinearum . 

ARTICULUS PRIMUS. 

... ■ » 

iM A Ua refiangula quce eamdem babent althu* 

X^J dinem funt in eadem ratione ac eorum ba- 
jes. . 48 

Art. v. Modus reftangulum commutandi in aliud 
dat<t altitudims . 49 

Art. vi. Altera metbodus retiavguhm c$mmu- 

.. tandi in *liud > cpjuf data fit altitudo. 50 

Arr. vn. Dmwftratm* ptfita duorum teftan- 
gulorum cequalttate^ bafim primi ejfe ad ba- 
fim aherius , ut buius altitudo ad altitudi- 
nem primi . 51 

^rt. xin. Reguta aurea , five modus inve- 
niendi quartum proportionis terminum , datis 
tribus primis . 5 3 

Art. xvi. Quadratum conftituere duplum alte- 
rius. 55 

Art. xvii. Quadratum xqualc duobus aliis fe- 
mul fumptis defcribere . 5 6 

Art. xviii. Majus latus trianguli reHangu* 
li bypotenufa vocatur . Et quadratum bu- 
jus lateris efi xquale quadrato aliorum late* 
rum/ 57 

Art. xix. Simplex modus duo quadrata in unum 
commutandi . 5 8 

Art. 
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Art. xx. Si trianguU reSanguli latera ftnt ba- 

fes trium ftmilium figurarum , figura bypo- 

tenufe erit <equalis ceteris duabus ftmul fum- 

ptis. ibid. 

Art. xx r. Pfures figuras ftmiies fimul adde* 

re • 50 

Art. xxiit. Quadratum numeri efi produ&um 

ex fui multiplicationex Et radix quadrati eft 

numerusj cujus produflum ex fui multiplica- 

tione eft quadratum . 60 

Art. xxiv. Numerus eft alterius multiplex cum 
ipfum pluries exafte continet . Et latus qua+ 
drati eft incommenfurabile cum fui diagona- 
U. 6x 

Art . xxv. AU* linect incommenfurabifes . fiz 

Art. xxvi 1« Triangula & omnes figum fimiles 
babent latera proportionalia etiam cum b*c 
funt incommenfurabilia . 6% 

Art. xxvi 11. Figur* fimiles Junt inter fe ut 
quadrata latetum bomologorum * etiam dum 
i*c funt incommenfurabilia ., 6y 
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PARSTERTIA. 

De dimenfione & ptoptietatibus figurarum 

citculatium . 

ARTICULUS PRIMUS. 



MEnfura citculi ejl ptoduElum e% citcum* 
fetentia in dimiiium tadii . 6S 

Art. v. Petipbeti* Citcuhtum /unt intet fe ut 
eotum tadii • 70 

Art. vi. Ate* citculotum funt ptopottionales 
tadiotum quadtatis . ibicL 

Art. vii. Ex ttibus citculis quorum tadii funt 
ttianguli teSanguli lateta, iHe cujut tadius 
fit bypofenufa, *qualis efi duobus aliis fimul 
fumptis. 71 

Art. viiu Cotona efi fpatium contentum intet 
' duos citculos idem centrun^babentes ; ejufque 
menfuta efi produfium e* fui altitudine in 
citcumfetentiam mediam. ibid. 

Art. ix. Segmentum citculi eji fpatium atcu & 
cbotda tetminatum • Et dimenfio cujufcumque 
figute citculatis teducitut ad dimenfionem feg* 
menti 73 

Art* x. Sc&ot efi pats citculi a duobus tadiis 
& atcu quem intetcipiunt , tomptebenfa • ibid. 
Art. xi. Centtum cujufcumque citculi atcus in- 
venite . 74 

Art. ociii. Du* te8e ex quocumque punBo cit- 
cumferenti* femicitculi ad exttemitaies dia* 

metti 
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r duBae efficiunt angulum re&uni. y$ 

k» Qwuaangvli quarum vertices funtialk 

>beriam , & qui eidem arcui Jnfijiunt , 

' tlcs -jfunkcz&^ hujufmbM. ditus dimidjum, 

orum communis menfura^ \ , . • xrjj 

v M u TangensCircuh* eji Uqea . qwe. if*. 

h§ punSo tangit . Et anguios a chorda 

angente interceptus vocatur. ahgulus ad 

ntumiiejufque menf^ra efl dimidium ar-> 

I' ^menti. . , .79 

xr Tvngens a/i perpeudiculoris dUtmetr* 

, . mnQum mntaftus tronjeumti - £ 1 

xi. Segmentum dati anguli capax * JEt 

. ts iliud ".dejhrihendi . ■- v./V • . &\ 

r xii. Dijiantiam invenire unius bci a 

•x *///> , quorum diftanti* cognofcuntur . 

ibid. 

txin. 2?*/// /* circulo duabus chordis Je 

\ \ \utuo fecantibus , reSangulum ex partibus 

s cequale erit reSangulo ex partibus al- 

u . 84 

xiv. Quadratum cujufcumque perpendicu- 

* ad diametrum tequale eft reftangulo ex 

ibus diametri. 85 

;xv. Rettangulum in quadratum commu- 

. ibid. 

cxvi. Methodus inveniendi mediam propor- 

alem. 26 

txvii. Altera methodus inveniendi me- 

n proportionalem • ibid. 

kxviii. Figuram reSilineam in quadratum 

vertere. 87 

xxx* Quadratum efficere qucd fit ad aliud 

:r A <r K J» 
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/ metri duBce efficiunt angulum reftum . . 75 

Art. xvu Otnnet anguii quarum venices funtiak 

, peripberiam , C5* f if/ #«&» * rcn # Jnfijftunt , 

eiquales *fitnk:Z : & bujufiu6M, afcus .dimidium. 
* efl eorum communis menfura • * \ « • : 1 77 
Art. xvmi» Tangens Circuh.efl Lrtfea qute.jp*. 

\fum in punSo tangit . JE> anguias a ckorda 

- & tangente interceptus vecatar. atigufas ad 
■. fegmtnuuamefufque menfura efi dimidium ar~> 

cus fegmenti. . yp 

Art. xvxr Tnngenr.aft perpendicularis dhametrk 

per pun3um eontaftas tranjeunti .« J8 1 

Ajrt. xxi. Segmentum dati anguli capa* . JEt 
\ modus iltud x defaribendi . — .;v . - . %\ 
Art. xxii. Diftantiam invenire unius Ifiri a 

tribus aliis , quorum diftanti* cognofcuntur . 

ibid. 
Art» xxiii. Datis in circulo duabus cbordis Je 

fe mutuo fecantibus , re&angutum ex partibus 

unius equale erit reSanguh ex partibus aU 

terius . 84 

Art. xxiv. Quadratum cu/ufcumque perpendicu- 

iaris ad diametrum cequaie efi reBangulo ex 

partibus diametri. 85 

Art* xxv. Reftangulum in quadratum commu- 

tare . ibid. 

Art. xxvi. Metbodus inveniendi mediam propor- 

tionalem. 26 

Art. xxvii. Altera metbodus inveniendi me- 

diam pmportionalem . ibid- 

\rt. xxvi 11. Figuram reBilineam in quadratum 

convertere. 87 

rt. xxx* Quadratum efficere quod fit ad aliud 
r A <r K Jn 
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?yn rativued*tu+ • . -^ g£ 

Awti xkxi. Fetigtmstm ffficere qmod fi$ ad aliud 

r /Jm;fc /» r4thn*da$a* : v 8p 

A*tv xxxi i* Circuhm efficere fui fif ad alium 

in ratione data. . * .. .v >. oi ibid. 

Art. x$xi T t* J7 *x quocMmque pnnSh extra Chr- 

csdum dv<e reSar ducantur r qvx circulam fe- 

^ent; & in cavam peripberiam imidant, re- 
- Rangula ex bis feftis in fuas exmnai partes 
■\ trunt eequatia . - ibid. 

Aft. xxxiv. Quadratum Umgentis ^equale ejl 

reSanguh* eu framtf infvum externam par- 

Uem. *■ ■ 9& 

Art. xxxv. Tangentem ad circulum Jucere >ex 
*■ pm&e eutra ipfum dato* 91 



.-.>'*..:. . *'..,■... 






* > ^ .„ «■ . » 



J » » . ' 

•N » ■.'.»•» -■. 

\ v ■ \ ■ . * ) . . . I .\ . , | 



.••.', t »1 « . ■»» ' 



T • 

f 



■ •-••■«*• 



» . ^ - 



^- 1 • . 

« . • « ■ v»; ,'.1 

<\i . • • »»* * -j 






L " . t "* « • ♦ > 

r * t • \ % "\ \ ' • ' "» ■• ■ « ■• » •» • \ » • • i 

<ai* 'A ' P A R S | 



T 



R E R U-M. i*f 

•'.-.*<.•.> *. . ••'■ 



P A R S O U A R T A. ' 

• • ♦ •»«• C* t | , ^* ~ » ... 'V •; > • ♦ L ,, 

, « M * i* »•♦«.« * ' • '• * • * >"« * ' ' - * * - - 

De metbodo dimetiendi foljda , eorumque 

fuperfictem . 

• .'■„..» ^ ,. •■,'.' ■ * ,'•'.. 

A R T I C U L U S P R I,MU S . .'.'"' 

>»• •« •> "• • .r* ♦ 

» ... i •■..,. .%. 

CVbus eft fotidum fex quadratJs termina- 
. tum % , & eft communis folidtftum meufu* 

Art. ii. ParalMepipedum efiy folidum fex re- 
/ Bangulis terminatum . Et plana paraUela 
. w vocantur quce inter fe *qualiter Jtmper -rfA 
. Jiarit . ^ : p4 

Art. iii. PataUelepipedi menfura. , ibid. 

Art. iv. Parallelepipeda producuutur ex retitan- 

gulo quod fibimet paraltele moveatur* $-§. 
Art. v. Refia eft plano perpendkntaris cum . ei 

infiftens in neuttam partem inciinat . . IdeA 
> dicendum de plano quod alteri fit pcvpendi- 

tulare* $6. 

Art. vi. Re8a ptano perpendicUlaris efi per* 

pendicularis omnibus refiis quce difcedunt a 

punSlo , quo itla cadit , (5* funt in eodeUi 

. ptano . ibidc 

Art. viii. Modus praBkus aut excitandi aut 

dfmitiendi perpendicularem ad quodcumque pla* 

num. .97 

Art. ix. £,#*** efi perpendicutaris ptano fi efi 

perpendicutaris duabus\lineis bujus plani , qtue 
* ab eodem punfto difcedant quo ilia cadit . $S 

K % Art. 
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Art. x. Modus excitandi Planum alteri perpen- 

diculate.-j* : -7 \> ;; •• 98 

Art. xii". unius plani adalterum inctinaiionem 

metiri. ..." , • * ,. pp 

Art. r xiti. Unius reft* adplanism inclinatio- 

nem metiri. * v ibid- 

Art. xiv. Noya metbodus demitundi perpendi- 

cularem P)arto* : l r - ' ' "' • '- 100 
Art. xv. Altera metbodus excitandi perpendicu- 

- iarcm data piano. *. » • «'• 10 t ; 
Art* xvi. Prifaa re&um eft figura< ftlida , cu- 

jus dute oppoftta bafes funt duo mqualia po+ 
ligona y CF $eier*e fuptrftcies funt reBangu- 
./** ibid. 

Ar t. ' xvii. CoriftruQio prifmatis reffi . ibld. 
Ar t. x 1 x. Duo prifmata , quorum bafes funt 
. aquales , funr interfe in ratione altitudi-* 
• num. 14% 

Art. xx. Dtto ptifmata ejufdem aUitudinis funt 
v* inter fe \ irt tatione • bafium . ' ibid. 

'Arr« xxi* ffienfwa prijmatis reSi efl produ&km 

- hafts in althudinem . • { • '\ v* 103 
Art. xx 1 1 . jjiter raft* <JF obliqua prijmata boc 
••• iptereft urptana qua in reftif re&angula funt \ 
r . ** obtHJuis fint parailehgramriia . * 104 
Art. xxii u Cpfifiruftio priftnatfc ehliqui . ibid. 
Art. xxv. Parallelepipeda obliqua reSis tequa- 

lia fuiit <um eatidem baftrft \ eandemque altU 

tudinem babent^ ^ * » ' 105 

Art. xxx. £«W conjtrmatur fequentibus animad- 

verftonibus. ' ' * .: : io^ 

Art. xxxii. Quid ftt fimiliiudo dtiarum pyra- 

midum. A 108 

»1 » Axt. 
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Aft. -Jexxtii. Pyramiat* fuper sadem bofi 6r\ 

inter eamdem altitudinem conjiitut* funt ee- 

quates. ■' iio. 

Art.' xxxvin. Si duarum pyramidum eadem fit 

altitudo , & bafes non fint poiigpna fimiUa , 

fed t/mtum fuperficie aqualet , adbac pyrami' 

: det funt sequaies . ' . m 

Art. xxxtx. Pyramrdex ejutdem altitudmt funt 

• inm ' ft • ut bafe$. ;■'. na 
Aft-. xlii. Soliditat pyramidit -efi pwduSium 

baflt ih tertiam pittcm altitudtttis , ii£ 

Art. xliii. Pyramit efi tertia pari • prifmatit 

■ eamdem bafm eamdemaue ahitudinem baben- 

• tit. ibitl. 
Art. xlv. Cylmdrus efi fslidum duobus circuiit 
' oppofitit & par-alleiit terminatUm , <5* plano 

^cirea. eorum peripBerias fiexo . Aikts ■ reftus 

efi, aliui obliquus . ntS 

Art. xevi. Cylindri genefts. 117. 

Art. xlvii. Supfrficiet cutva Cyliddri reBi a~ 

• aualts efl reBangulo. cujus eadem ftt altitu- 
do i Cf bdfii arquaiit ejusdem Cylindri cir- 

' cumferentia-. ■ * ■ ibid. 

Jitt. xlix. Cyfindri ejutdem bafit & , altitudi- 

■ nit funt aquaiis foliditatis . -.119 
Art. tt. Conut efi pyramit cujut btfit efi cir- 

cuius. ibid* 

Art. 1.11. Conui aitus eji reQus,aiius ebliquus. 

...: .v: ..ibid.. 

Arr. liji. Mcnfura fuperficiei coni refii efl pro- 
duiium circumferentiat bafis in ■dimtdium . ia* 

■ teris. iao 
Art. Lir. Conusrefolviturin feSorm cinul/. ibid. 

Art. 
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Art. lvi. Coni ejufdem bafis & altisudini* fan* 

tequales* \%\ 

Art. lix. Metbodus dimetiendi fuperficim. Coni 

obtruneati. \%% 

Artv lx. Corpus, cujus fuperficiei punfta w*ia 

- tequalitet difians 4 ctntro , vocatur \ Spbe- 

ra. \%i 

Art. lxv. Menfura faperficiei fpberk* efi pre* 

duflum diametri in circumfarentkm , fuk^m/t- 

ximi circuU . . T i%y 

Art. lxvi. <2»/df fit fegmentum fpbmkum ejuf 

que menfura. _. ja8„ 

Art. lxvii. Superficies /pbmka tequalit efi [u+ 

• perficiei cylindri circumfcripti • .ibid. 
Arr. lxviii. Segmenta cyVtndrica & fpbmka 

eamdem babent fuperficiem. . . 12«? 

Art. lxix. Superficies fpbmka quadrupla efi 

fui maximi circuii . ibid. 

Art. lxx. Soliditas fpbm* efl produBum tertia 

partis radis in maximum ejufdem fpfaer* cir* 

culum '• quater fumptum . ibid. 

Art. lxxi. Soliditas fpbmte. efl bis tertia pars 

faliditatis cylindri circumfcripti. l$o 

Art. lxxii. Menfura fotiditatis fegmenti fpb<e* t 

* rki . v \ ibid. 
Art. lxxiii» Qttid fit fimilitudo duorum corpe* 

: rum qu* planis terminantur. 131 

Art. vcxiv. Similitudo cylindtorum reSorum. ibicL 
Art. lxxv. Similitudo cylindrorum obliquorum. 

Art. Lxxvi. Similkudo Conorum. ib^d. 

A*t. lxxvii. SimiUtudo Conorum obtruncato- 

rum* ~ ibicU 

: Art. 
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Arfc ijtxvin. Omnes figur* qu* una tantum 

Uneaconficiunturfuntfimiles. * i$z 

Art. lxxix. Solida fimilia non differunt , nifi 

ex fcalis qutbns conficsuntur \ 133 

Art. lxxx. Superficies folidorum fimilium funt 

nnter fe ut quadrata laterum bemologorum . ibid. 
Art. lxxxi. Supetficies fpbtric* funt inter f* 

ut radmum quadrata • ibid. 

Atu lxxxiii. Solida fimilia funt inter fe ut 

cubi laterum bomohgorum. 135 

Art. Lxxxivi Proportio fpbararum inter fe • 136 
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NOr 'RIFORM.AT.ORI-'- 

« • ' ' • • • • ' . . ' ' ^ ' 

- Dello Studio di Padova. > J; 

t . 

AVendd veduto per la Fede di Revifipne^ ci 
AppfoVazione del Pi Fra PaofoTomm& 
fo il^/i^//f;In(juifitore Gencrale del Santo 
OflScio di Vene-zia^ nelLibro intitolato: Elc~ 
menta. Gepmem# A. D. Clairaut Regipe Scien- 
tiarum Parijienjis Accademia &c. Gallico fer- 
moneedita, & latine reddita^ non V effer cos* 
alcuna contro laSanta Fede Cattolica, epa* 
rimente per Atteftato del Segretario Noftro, 
niente contro Principi , e buoni coftumi , con* 
cediamo Licenza a Gio: Battijia Recurti Stzm- 
patore di Vcwzia, che poffa effereftampato, 
offervando gli ordini in materia di Stampe, 
e prelentando le folite Copie alle Pubblicha 
Librerie di Venezia , e di Padova* 
Data li 22. Decembre 1748« 

( 

( Barbon Morofini Cav. Proc.Ref. 
( Marco Fofcarini Cav. Proc. Ref. 

Regiftrato a Carte 40. al n. 332. 

, MicB^ Angelo Marino Segretam. 
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